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AU L^CT EUR. 

CE Livre ayant ejié compofêprin* 
cipalement en faveur de ceux qui 
aiment plus la pratique que la 
théorie^ je n^ay pas voulu y ajouter une 
grande quantité de démonfirations 
très-difficiles , pour ne pas dégoûter 
ceux qui font médiocrement verfez 
dans les Mathématiques. Mais comme 
ce Traité ne doit pasaujft ejire tout- à^ 
fait fans démonjirations^ pour ne pas^ 
ojieràceux quife ferviront des règles 
de ce Livre ^ le plaijir de f^ avoir la rai^ 
fon de ce qu'ils font s faypris un milieu 
entre ces deux extremitez^ c^eji -à-dire 
que fay donné des démonfirations les 
plus courtes & les plus (impies qu'il m'a 
été pojfible^dans les endroits feulement 
oîi je l'ay trouvé à propos ^les ayant omi^ 
fes en plufeurs autres^ oit la demonjira^ 
tion ét oit facile à trouver & fe donnoit 
d elle-même^ & oti elle ne pouvoit être 
que fort longue. J'ay feparéles Théorè- 
mes d'avec les Troblemes^pourJ^aJatis- 



faSiiondeceux qui ne fe foucient qmde' 
lapratime^ aujft- bien que de ceux qup 
aimetU (a théorie & la pratique tout en^ 
femble^u^il^ trouveront par ordre cha* 
cune dans fort' lieu. La mort impremiè 
de Monjïeur Qolbert ayant rompu le 
dejjein qu'il avoit de faire imprimer 
P Arithmétique de ^ioùhantèy (^ue fay 
mgmmtée_& réduite ataSpecieufe^a- 
*uec trois autres Traitezydont le projet 
a été publié i nie fait travailler tout dé 
fwuveau fùrles Jtx Livres de cet Au^- 
teur^ que f augmenter ay pour le moin» 
du double de ce qu'ils étaient aupara^ 
'vont y pouHrlte pas priver k Tublic der 
^fiouvelles penfées qui me viennent con" 
tirmeUementfur cette matiere.J'ajdif- 
)an$mué^jf trofuaiUerpendat letetfips 
jquefaji employé à compojer ceLivre^ô* 
un autre quiejl à prefent fous la'Tre(fey. 
fui traite dgMWkàâÊtotmtriâ ReiUli*^ 
gne & Sphe/iqucy & de la conllru£îioi^ 
iles Tables d^sJSinus & des Logarith^^ 
mesydonijenfdypas pâme difpenfer^ 
tapriere que n^ena faite U Liir4ire^-^ 
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TRAITE 

a 

DELA 

GEOMETRIE 

PRATIQUE. 

LA Géométrie , quoy que 
ce mot Grec ne ngnifîe 
que mefure de terre > eft la 
fcience de la quantité continue ^ 
c'cû à dire des Lignes , des Plans > 
& des Solides, ce qui fait qu'on la 
divife ordinairement en trois par- 
ties,qui font la Longimetriûyh 'P/ar 
nimetrie^^ la StereometTi€^2wÇc^\(^^ 
lesnous ajouterons hiTrïgonometrie 
ReBilîgne , que nous mettrons la 
première, parce qu'elle eft le fonde- 
ment des trois autres. Mais aupa7 
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ravanc que de commencer, nous 
emprunterons quelque choie de la 
Oeomecrie Speculative,£ms laquel- 
le la GeometriePra tique ne f^auroit 
être bien entendue. 

I>ES PRINdPES DE, GEOMETRIE 

«n feneraU 

IL y a trods genres de Principes 
Mathcmatiquesjies D^nitions^ 

nomme ordinairement communes 
Notions de l'ejprit. 

h^s'Definitions font rexplicàtion 
des mots & des termes neceflàires 
pour entendre les çhofes dont on 
veut traitter. Ainfi pour bien en- 
tendre la Géométrie» ondoit pre- 
mièrement fçavoir ce quec'eftque 
Triangle ^' ç\MC Cercle y &c. 
• • Les font des pratiques 

tellement faciles d*elles - mêmes , 
qu'elles n'ont befoin 'd'aucun pre- 
fcepte pour les apprendre. Comme 
de iirer une ligne d'un^otnt à un au^ 
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Géométrie Pr auquel 5^ 

îre points ou de prolonger une ligne jt 
loin que l'on voudra 5 ou bien de dé- 
crire un cercle de quelque point que 
ce foit 5 & de telle grandeur que l'on, 
voudra. 

Les Axiomes ou Maximes font 
des propofitions tellement éviden- 
tes d'elles- mêmesj qu'on ne les peut 
pas nier fans démentir les fens& la 
raifon. Ainfi il n'y a perfbnnc qui 
ne voye bien que le tout eji plus 
grand que fa partie. 

De ces trois fortes de principes 
naiffent les Hypothefes^ les ^Problè- 
mes 5 les Théorèmes^ les Corollaires^ 
les Lemmes 5 & les Scolies. 

Hypothefe eft une fuppofition de 
ce qui n'eft pas pour ce qui peut 
être. Ainfi il n'eft pas necelTaire 
que riiypothefe foit véritable, 
mais il fuffit qu'elle foit poflible. 
D'où il fuit que fur un même fujet 
on peut faire plufieurs difix^ren*, 
tes hypothefes. Ainfi une même 
ligne peut être prife tantoft pour 



^ ■' TrditédeU . 

aroitCj & tantôt pour courbe j par- 
ce qu'elle peut être telle.- . 

- Les î*rf^/(?/a^'j font des propoiî-: 
ûoas , qtH.'tendent à la pratique, 
s Comme de diviièr une ligne termi* 
née en deux également. ■ ^ 

-■'Tkeorême déftune propofition , 
qui exprime4es propiietez d'une< 
choie. Comme quand on dicqu'ua; 
triangle' aunr éeisx. :ànglds^ . égaux; . 
liGNrfi|U'il aura deinc côtez^gaux^ 

Corollaire c'eft une confequencc 
tiréédé ce qui aeftë fait ou démon- 
tré. Comme ^yand du Théorème: 
précèdent on conclud qu'un trian-*^ 
gleéquilateral èfi éqm;m@^e; i -iî 
'Si^Lemtne c'eft une propolî tion qui 
fert 'pour la demonftration d'iui 
Théorème ou {)our la pratique 
d'un Problème. . . 
. Scolie c'eft une remarque faite 
fcùlem^ comme en paiiànc iiur 
quelque, diicours. ; ' - - 
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Geêmàriâjmique: ^ 

DES PRINCIPES DE GEOMETRIE 

en farticulier. . 

Définitions. 

i.T : E fwha Matkmatique'^ce 

1 j qui n'a aucunes parties » &: 
qui par confèquent ne peut être 
conceu que par Tentendement. 
•Comme Ton s'imagine que la Li- 
'gne eft caufée par le mouvement du 
fPoint : il s'enfuit que 

2 . La Zf;(^77^ eiï une longueur ûns 
;;Iargeitrj dont jes extreniitez ibnt 
làès pjûintssc^p^wiiq commen<^ 
ce par un point , elle doit finir aulfi 
-par un point. • 

g . Si le point Mathefn atique en 
fe mouvant ne va pas plus d'un côté 
que de l'autre , alors la ligne qu'il 
décrit par ion mouvement) fe nom- 
me Ligne droite. Comme l'on s'i- 
in^gine que la Surface eft produite 
par le niouvementdelaZ/^»^; A 
s'enfuie que 
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'fS . Traité Jâ iét 

. 4é. La Surface .eft ce qui a Ion- 
gufeur & largeur tant feulement > 
dont ]es extrémités dont des L^nes: 
car puifbu'eUe coqaniei)ce par une 
ligne , elle doit finir auffi par une 
ligne du côté oppoi^. à celuy d'où 
€ilea commencé } il en eft de même 
^esautres cècez,parce que les extre-- 
mitez de la ligne, qui par fon mou- 
vement a produit cette Surface* 
•étant des points , ces point8.Aep«Ur 
vent faire que des lignes par leur 
mouvement/ -S' i • - - 

■ " , * ' 

f . Si Ton conçoit qu'une ligne 

.droite fe meuve làns s'incliner ny 
fzns s'élever plus d'un côté que de 
l'autre» alors la Surface qu'elle dé- 
cri t par ce mouvement , fe nommé 
Sur face plane^<OKi ^lan.Qoxsmc par 
le mouvement delà Surface ons^i- 
.magine que le Solfde eft produit : il 
yeniùit que 

. 6. Le Solide , ou CorpSy eft ce qui 
a longueur, largeur, & hauteur ou 

profondeur» donc les, extreoiicest 
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Géométrie Praticjue. ff 

font des Surfaces\Q2x puifqu'il com- 
mence par une Surface 5 il doit finir 
aufli par une Surface du côté oppo- 
fé à celuy d'où elle a commencé ; il 
en eft de même des autres cotez, 
parce que les extremitez de la Surfa- 
ce 5 qui par fon mouvement a pro- 
duit ce Corps, étant des lignes, ces 
lignes ne peuvent faire que desSur- 
faces par leur mouvement. 

7. Angle plan c'eft l'inclination 
de deuxlignes fur un mêmePlan^leC^ 
quelles fe rencontrant en un point 
ne font pas une même ligne droite , 

comme B A C, 
qu'on pourroit ex- 
primer parla feule 
lettre A, parce que 
dans ce point A il 
ne fe forme qu'un 
feul angle, qui fe nommt Re^iligney 
lorfque les deuxlignes AB, AC, 
quilecompofent, font droites. 

8. Angle folide c'eft la rencontre 
de trois ou de plufieurs Plans , qui 

A 4 
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k coupent en un même point. 

• 9. Une ligne eft dite Terpendse»^ 

iaire à une autreligne» lorfqu'elle 



la coupe par des angles égaux de 
part & d'autre-, lefqueisàcauîèdfr 
cda font appeliez ©wz/j-. Ainfion 
eoimoift que la ligne A B eft per- 
pewiiculaireàla ligne CD, parce 
^. qu'elle fait avec elle des angles 
égaux fc droits ABC, A B D. 

I o. Loriqu'un angle eft moindre 
qu'un droit, il fè nomme aigu^ corn- 
meCBË j ârqaarid il eft plus grand 

qu'un droit, il s'appeliei7^/«j, com- 
me EBD. 

c . II. Ftgure c'eft ce qui eft fermé de 
tous côtez : d'où il fuit qu'uaangle 
ii'eft pas une figure. 

. 12^ FigutesTf Alignés iànt cdie& 
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Géométrie fratictuel 9 

qui font comprifes par des lignes 
droites > dont celle fe nomme de 
trois cotez , ou Triangle-^ quieft 
contenue de trois lignes droites 3 & 
de quatre cotez, o\\ §luadr angle ^ 
celle qui eft comprife de quatre li- 
gnes droites } & de plufieurs cotez , 
OM'Polygone^ celle qui eft comprife 
déplus de quatre lignes droites. 

1 3 .Des figures de trois côtez^celle 
qui a les trois cotez égaux 5 fe nom- 
me Triangle équilateral. Celle qui 
a deux cotez feulement égaux y fe 
nommt Triangle Ifofcele. Et celle 
qui a les trois cotez inégaux > fe 
nomme Triangle fcalene. 

14. Ces mêmes Triangles pren- 
nent à raifon de leurs angles d'au- 
tres dénominations^ celui-là s'appe- 
lant Oxygone 5 qui a tousles angles 
aigus: y^mblygone^ celuyquiaun 
angle obtus 3 &z ReBangle^ ccluy 
qui a un angle droite dont le plus 
grand côté qui eft oppofé à Tangle 
droite fe nomme Hypotcnufe. 

A y 
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t f. Des figures de quatre côtezy 
celk qui atous les c6cez égaux» & 

tous les angle» droits 9 fe nomme 
§luarréy dont la ligne quipaflc par 
ks deuxangles oppolèz, iè nomme 
Û^iagomli. Celle ^ui a bien tous le» 
angles droits , mais qiiin'îà|Kis ton» 
les côtez égaux , s'appelle ^arré» 
long. Cellequiabien tousles cotez 
égaux, mais qm>n*îi piaa les an- 
gle» -droits, nomme Rbombe, 
Celle qui n'a pas les angles droits, 
mais feuleflient les côtez- oppo^ 
fez égaux, feaonmic Rhomboïde. 
Toute autre figure, qui n'eflr pa» 
de la qualk#y^ psecedeoces, 

ncmmie Tr^sc>e, 

16. Lignes parallèles font celles 
qui étant pfdongées de part & 
d'autre à l'infiny fur un m^me plan y 



font toujours également éloignées 
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Géométrie Prati^uel 1 1 

entre elles, comme A CD , donc 
lesdiftancesEF, GH, font égales. 
Ornons prenonsla diftance de deux 
lignes parallèles par une perpendi- 
culaire tirée entre ces deux lignes, 
comme étant la plus courte de tou- 
tes celles qu^on peut tirer entre ces 
mêmes lignes.D'où ilfuit que foutes 
les perpendiculaires tirées entre 
deux parallèles font égales entre el^ 
les. Ce que je viens de dire des li-- 
gnes parallèles , le même fe doit en- 
tendre des "Plans parallèles. 

1 7 . Parallélogramme c'efl: une fi- 
gure de quatre côtez,dont les lignes 
oppofées font parallèles entre elles. 
Tels font le ^arré^ le ^uarré4ong 
ou Barlong^ le Rhombe^^ le Rhom-^ 
boïde. 




1 
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- 18. O'/f/p c*eft une figure plane 
caufëe par le mouvement achevé- 
d*uneligne droite fur un Plan alen-. 
tour d'un point fixe. Comme fi on 
fait mouvoir par penféela ligne A B- 

alentour du 
point immo- 
bile A) de- 
puis BversC 
jufqu'à ce- 
qu'elle re- 
tourne en B>. 
■ HE ' lepJanquile 
trouve terminé par la ligne courbe 
BCDE, knovam^ Cercle i & cette, 
courbé s'appelle C/rfwït/ÎTWif^. La: 
ligne A B s'appelle Rayon , ou T>e- 
midiametrei éc le point fixe A fe 
nomme Centre du cercle. 

19. On divife ordinairement la 
circonférence du cercle en 5 <>o. par- 
ties égales» doàtchsicune s'appelle 
^egréi & chaque degré fe divifè en 
60. autres parties égales appellécs 

MmeSi ^ chaque jttinttte& divÂ? 
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Géométrie Pratique. T 5 

fc en ^o. autres parties égalejplus^ 
petites qu'on appelle ^^r^W^^'j, & 
ainfi en fuite. Cette divifion fert 
principalement pour déterminer la 
quantité d'un angle : car 

2 0 . La mefure d^un angle reêfi ligne 
ce font les degrez d'une. partie de la 
circonférence d'un cercle quelcon- 
que décrit de fa pointe , compris 
entre les lignes de cet angle. Ainfi 
pour déterminer la quantité de l'an» 
A gle reéliligne B A 

Cj on décrira de fa 
\ ^ / \^ / pointe A une cir- 
conférence de cer- 
cle quelconque B 
^C, & rare BC 
compris entre les lignes A B , A C , 
fera la mefure de l'angle A , de for- 
te que fi cet arc B C eft par exemple 
de 30. degrez, on dira que l'angle A 
éft de 2 o. degrez.Si l'on avoir oécriÈ 
de la même pointe A un cercle plus 
grand ou plus petit , l'arc de ce cer- 
cle compris entre les mêmes lignes 




Digitized by Google 



j|4 Truite de la 

AB) AC> ièroic toujours d&2odew 
-grçz , car il eft bien évident que û 
-on dre du centre. A par les 20 divi- 
/lons de l'arc des iji^es droites^ 
elles divi/îççont cet^ajucrç, arc en 20 
parties , qui en repi:e(cnteront 2 o 
•degrez. . 

. 2i.J^'^^'«rdecerçIec*efl:unepar- 
;tie du cercle > teroiinée par oeœc 
Rayons ^iji Aç font pas jiine même 
Jigne droite, & par une partie de 1» 
/ '; : i ' H ' dcDonferen- 

ce , comme 
, _ABC. Il eft 
*' évident ique 
ylilesRavons 
/ AB, AC, 
iftiToientui^ 
ti^^li^cdrQkej le feifteur de^ 
ipriendroit-iin deim^ercle» «Scqu'ain^ 

f ement plus grand ou plus petit 
qu'un demi-cercle. ; 
. 22. Jlf^i^^^decercle» c'eftune 
partie du ceirdç > termiçée par une 
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ligne droite qui ne pafle pas parle 
centre 5 & par une partie de la cir- 
conférence , com- 
me BDC. Ileft 
évident que fi la 
ligne BD paflbit 
par le centre , en 
forte qu'elle fûtun» 
C diamètre, lefeg- 
ment deviendroit un demi-cercle , 
& qu'ainfi un fegment de cercle eft 
jieceflairement plus grand ou plus 
petit qu'un demi-cercle. 

2 3 . Tolygone régulier c^eft une fi- 
gure plane reftiligne de plus dequa- 
tre cotez , dont les angles & les co- 
tez font égaux. Elle eft infcriptible 
dans un cercle 5 dont le centre eft le 
même que celuy du Polygone, 
qu'on appelle Tentagone^c\}x^nd il a 
cinq cotez , Exagone quand il en a 
lîx> Eptago?ie quand il en a fept> 
Oàogone quand il en a huit, Ennea- 
gone quand il en a neuf , T>ecagone 
quand ilen a dix^^w^i^'^^^^^^^^quand 




Digitized by Google 



Traite de la 




il en a onze» & Dodécagone qimd 2 
en a douze. 

^ure filané reâilighe » dont 
Jes angles nel font ^as ég^ux. ] 
125. Ç(M(r((«i0^c'eft une i^t^ce pli- 

ne teripinée pi^ }es 
circqnfcfences^ de 
deux cercles con- 
centriques >. ou qui 
ont un même cen- 
tre».. comnie A B 
CD. 

. %6iSfhere<mGlolte y c*eftunfb- 
lide qui eii produit par le montre^ 
meûîAcheyç d'un demi-ocïdealen- 

tour de ion 
diamètre) 1&> 
quel à cauiê 
de cela eft 
apelié^i^if 
de la Sphère, 
Comme fi a- 
lentour du 




dûuxv 



MIM 



lohile BP> ou fait 
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mouvoir par penfëe le demi-cerele 
B D C , refpace que ce demi-cer- 
cle parcourra par fon mouvement 
achevé 5 eft apellé Sphère^ dont le 
centre A & le diamètre B D cft le 
même que celuy du demi-cercle gé- 
nérateur. 

27. Zone c'eft une partie de la 
furface d'une fphere 5 terminée par 
deux cercles égaux & parallèles en- 
tre eux : telle eft cette partie de terre 
qu'on appelle Zone torride 3 qui eft 
terminée par les deux Tropiques. 

28. Ovale MathematiqueyOVi El- 
lîpfe y c'eft une figure plane plus 

A 



B 







l E 0 


3 



c 

longue que large, terminée par une 
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feule ligne courbe» comme ABCD» 
-flu dedkns de laquelle il y a fur U 
iigœBD» qui en repreiènte la lon- 
gueur, ^ qu'on nomme k grand 
axe^ deuxpointsË, F, également 
■éloignez dur^//K))milieu de Taxe 
BD, lefquels on novamc Foyers ^ 
«lefquels tirant à un pc»nt quelcon- 
que G» de la circonférence A BCD, 
les droites E G , F G , leur fomme 
ËG'F -eft pr^fément ^ale au 
grand axe B D. Toutes les lignes ti- 
rées par le centre 0& terminées de 
part & d'autre à la circonférence > 
ibnt affilées diamètres > dont la 

Elus courte, A B qui reprefènte la 
irgeur de rÈllipfè » fè nomme petit 
axe ) qui eA toûjours perpendicu- 
laire au grand BD. 

2p. Sphéroïde c'eft un (blidej qui 
eft produit par la circonvolution 
entière d'une ElliplèàTentour de 
l'un de iès deux axeS) lequel à cau(è 
de cela eft ^^'Q^i AilTieu du Sphe^ 

mde» 

• . ' . 
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50. T^ar aboie c'eft une furface pla- 
ne 5 comme ABC , terminée par la 
ligne courbe ABC 3 & par la droite 
AC apellée Bafe^ à laauelle tirant 
au dedans de la Parabole autant de 
parallèles que Ton voudra 5 elles 
font toutes divifèes en deux égale- 
ment par le diamètre BD, quidivi- 
fe la bafe A C aulîî en deux égale- 
ment , & 
qu'on nom- 
me Axe y 
quand il eft 
perpendicu- 

^ ^ laire à tou- 

^ ^ ^ tes ces pa- 
rallèles, qu'on appelle Or^t?;^;^^^^ , 
& dont les quarrez font propor- 
tionels aux parties correfponuan* 
tes du diamètre BD , en les prenant 
depuis le Sommet B. 
"^ifParaboloïde c'eft un folide pro- 
duit par la circonvolution entière 
d'uneParaboleàPentour de fon axe> 
lequel i caufe de cela eft appelle 
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vf^$^ du Farabobïde. Ileftbien 

évident que 

xParaboloïdÊL) 
eft un cercle , 
dont le .'diar 
mètre -eû le 
même qoe la 
bafe B D de 
la Parabole > 
•êt que la hauteur kCçfiiégûe à Pâxe 

de lainémeParab0ie. t\^ù^ prcn* 
drez gaide que nous, feptendons 

4ignevdroice tkée.deion lQmiBlQ(: à 
-angles droits iiir fa bafe prolongée 

- 92 .pyramide €!!eil4Mxibilide termi* 
né en pointe par une ou plufieui^s 
furiàces décrites parle mouvement 
d'une ligne droite, qui fe meut alen- 
tour d*un point fixe tout le long de 
la circonférence d'un pian appellé 
Bafe de la pyramide. Ce point fixe 
ïtxiQxaxa&painte de laTjràmde ^ 



r 
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qu'on appelle Tetraëdre,qu^nd elle 
eft comprife par quatre triangles 
égaux équilateraux-,mais on i'apellc 
Cone, quand fa bafe eft un cercle, & 
quand elle fe trouve coupée par un 
plan parallèle à fa bafe, elles'apellc 
''Pyramide tronquée. 

3 3 . Cylindre c'eft un folide, qui 
eft produit par la circonvolution 
entière d'un parallélogramme a- 
lentour de l'un de fes cotez, lequel 
à caufe de cela eft appellé Aijfieu du 
Cylindre. 

3 4. Cube-, ou Exaëdre^ c'eft un fo- 
lide terminé par fix quarrez égaux. 

35-. 'Pr//5«<? c'eft un folide qui eft 
produit par le mouvement en ligne 
droite d'un pbn parallèle , égal , & 
femblable à un autre plan , qui ferc 
de bafe à ce Prifme : & quand ce 
même plan eft un parallélogram- 
me, le Prifme fe nomme Taralk- 
lepipede. 

. 36. Corps régulier c'eft un folide 
iûfcriptible dans une fphere , & ter- 
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ininé par des (iirfàces égales, équi» 
latérales , & équiangles. Il y en a 
£q ulement de cinq fortes, le Tétraè- 
dre , donc nous avons déjà donné la 
deânition, PExaédre^ donc nous 
avons aiifÏÏ donné la définition j 
(OBofdrey quiefttenninéparhuir 
triangles égaux équilateraux j le 
dodécaèdres qui eft terminé par 
douze pentagones égaux réguliers \ 
& Plcofaédrey qui eft terminé par 
Vingt triangles égaux équilateraux* 

Axiomes. . . , 

« 

, I . Si à des quantitez égales on 
ajoute des quantitez égales, les 
Té'W/w^'j feront égales. ' ■ ' 
2 . Si de quandtez égales on 6te 
des quandtez égales , Xtsdifferences 
ièront égales. . 

" 3. Si on muldplie des quantités 
égales par des quandtez égales» les 
i>r/7//«/fj feront égaux. • \ 

4. Si on divife des qUandtez éga* 
les par des.quandtez égalas, les 

« 

% 
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fuofsensfstontéga.usi> 

f. Lçs quantitez égales à Vine 
même quantité > font égales entre- 

elles. . 

6. Tpus les angles droits font 
égaux entre eux, & chaain efl; dç 

5)o.degrez< 

Theor-emes. 

' I. Dansun triangle reâiligne , la 
fomme des trois angles eft de ; So; 
degrcz, & l'un des cotez étant pro- 
longé , l*angle extérieur eft égal à 
la fomme des deux intérieurs oppo- 

fez,//îr. 32. 1. 

- 2, Pans un trianglercâuligne rer 
Sangle , le quarré de l'hypotenufe 
efl: égal à la fomme dcis quarrez des 
deux autres côtez} par. 47 . i . • 

3 . Si dans mi triangle re£liligne le 
quarré de l*un des côtez eft égal à 
•la ibmme des quarrez des deux aur 
très, côtez, l'angle oppofé à ce pre- 
mier côté iera droit, par.^^.i, 

4. Si deux côtez d'un triangle 
font égaux, les angles pppofez à ces 



Di 
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deux côtez fèront auHî égaux ^ 
par. f. I. 

f. Si deux angles d'un triangjië 
font égaux , les côtez oppolèz à ces 
deux angles ièront auill égaux 
far. 6. I.' 

6. Dans tout triangle le plus grand 
côté eft oppofé au plus grand an- 
i^Cfpar. 1 8. 1 . & le plus grand angle 
oppo(ë au phrâ grand côté> 
far. ip. 1. 

Pr-oblemes. 
Nous donnerons feulement icy 
les Problèmes quiibntabfolumenc 
neceflàires pour travailler fiir le pa- 
pier & fur le lerrain. 



PROBLEME I. 

Tirer par vnpomtdmnèà unèlignt 

donnée une perpendiculéàre. 

. . • • • 

LE point donné peut être dans la 
ligne donnée } à l'une des ex- 

tremitez 
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tr-emitezde la ligne , ou hors de la li- 
gne donnée. NousrcfoudronsGha-^l 
cun de ces trois cas J i nq •! >i : ; > i 

Pour tirer premiâNbïÉteirpar le ' 
point donné C fur la ligne donnée i 
A B une pctpcndiculaire , prenez : 



Si 



à volonté depuis le point donné C , 
de part &c d'autre lur la ligne don-- 
nce A B , les diftances égales CD, 
CE, & décrivez des deux points D , 
Ë, avec une ouverture volontaire 
du compas, qui Ibit égale, mais 
plus grande que C D , ou que CE, 
deux arcs , qui s'entre-coupenticy 
aux deux points F, G, parlefquels 
vous mènerez la droite F G, quî 

paiïêra par le point donnée, 

B 
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la perpendiculaire à la ligne pro 

pofée A B. 

Four tirer par L'extrémité H de la 
ligne donnée HI> une perpendicu- 
laire , décrivez de l'extrémité don- 
née H avec une.. ouverture voion- 



'••/I- 



« 



K 



taire du compas , mais moindre que 
la ligne donnée HI » une circonfe- 
cence de cercle KLM, qui coupe 
la ligne donnée H I au point K. 
Fortez la mênie ouvercureducom-^ 
pasfurl*àrcKLM, depuis K en 
& depuis L en M. Décrivez des 
deux points L » M > avec la même 
ouverture du compas , li vous vou- 
lez, deux arcs, quijtècoupenticy au 
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point N. Enfin tirezladroiceHN» 
qui fera la perpendiculaire qu'on 
dierche. 

Pour tirer par le point donné Q ^ 
hors de la ligne donnée PQîUne per- 
pendiculaire, décrivez à difcretion 

j du point 

donné Oy 













5 


/ 


• 



^ une cir- 
° conféren- 
ce ) qui 
coupe la 
ligne donnée en deux points > com- 
me R> S. Décrivez des deux points 
R , S , avec une ouverture volon- 
taire du compas > mais égale» deux 
arcs quijfe coupent icy au point T. 
Enfin tirez la ligne O T , qui fera 
perpendiculaire à la ligne propo-, 
féePC^ 
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PROBLEME IL 

Tirer ^ar unpoint donné aune ligne 
donnée une parallèle. 

POur tirer par le point donné 
C à la ligne donnée A B une 
parallèle, décrivez de ce point don- 
né C l'arc DE, qMÏ raze la ligne 

o , 

A— 7^-7s — — 
— ^ic 

c 

donnée A B. Décrivez avec la niê- 
me ouverture du compas , du point 
O pris àdifcretionfurlaligne don- 
née AB, l'arc FG. Tirez par le point 
donné C la droite CH, laquelle ra- 
zant l'arc FG fera parallèle à la ligne 

propofée A B. 

Bien que cette méthode [oit méca- 
nique ^ elle eft néanmoins excellente 
four la pratique , c'ejifourquoj nous 
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PROBLEME III. 

^ivifer un arc » & l'angle qu'Urne» 
fure en deux également. 

POur divifèr Tare A C » ou ion 
angle ABC, en deux égale- 
ment , décrivez des deux extremi- 
tez A> Ci avec une ouverture volon- 



taire du compas» mais égale 9 deiïs 
arcsj qui fecoupenticy au point D, 
Tirez la droite B D , qui diviièra 
l'arc AC, &£>nangle ABC» en 
deux également» - 



ne nous amuferons ^as à en donner^ 
une autre. 




B J 



i 



Digitized by Google 



Traité de la 



PROBLEME IV. 

'Divifer un 9luart de cercle enfes 
• • po. degre!Z. 



A 



Yant tiré la ligne A B d'une 
lonsiueur volontaire, décri- 




vez de fon extrémité A par Pautrc 
extrémité B, l'arc BC, & portez k 
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même ouverture du compas fur Tare 
BC5 depuis en D. Puis ayant 
divifé Tare B D en deux également 
au point E5 portez fa moitié DE 
fur le même arc BC, depuis D en 
C , & vous aurez le quart de cercle 
terminé BC, que vous divilerez en 
fes 90. degrcz par le moyen de ce pe- 
tit vers, 

Li très 5 in binas , in très 5 in 
; • quinque fecato. 

• Dont le fens eft tel Divifez pre- 
Tnierement lé quart de cercle BC 
en trois parties égales, comme ilfe 
trouve déjà divifé aux points D , E. 
Divifez chacune de ces trois parties 
égales en deux autres, & chacune 
de ces deux en trois , & enfin cha- 
cune de ces trois en cinq , & le quart 
de cercle B C fe trouvera divifé en 
'fes 90. deerez, d'où Ton tirera au 
centre A des lignes droites , & on 
achèvera le refte comme l'on void 
■diansla figure , pour rendre ce quart 

B 4 
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de cercle propre à pluileurs ulage;» 
dont les principaux feront icy de^ 
darez. 

PROBLEME V. 

Cmnoijtre de combien de degrez efi 
' . un. angle propofé, 

POur connoiflre de combien de 
degrez eft -l'angle f^ropiofé H 
IK , décrivez avec. l*QUvei;ture de 
Vun des demi-diametres descercleat 
durits dans le quan de cercle pre* 
«edentj commeavecl'ouvcfcure di| 




demi-dtainetre A F du cercle FG». 
de la pointe I rare HK, & porte» 
cetarc H K fur kmémecerck FG> 
U le AQfflbre des degre,z ) %ui ifi 
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trouveront entrelespointesdu com?- 
pas, donnera la quantité de Tare 
HK , & par con&qucnt de i'aa- 
I. 

Ou bien tranlportez le quart de, 
cerdefurletriangleHIK, en fort© 
que fon centre A convienne avec 
la pointe I, & la ligne AB avec la. 
ligne IH, & aloeskli^ie IK pro^ 
longée s'il en eft de befoin, donnera 
fur Te quart de cercle B C le nom- 
bre des degrez de l'angle psopofô 
HIK.. 

Si vous voulez vous (êrvir dtf 
compas de proporcion, ayancdécric 
de la pointe I l'arc H K avec une 
ouverture volontaire du compas y 
portez cette même ouverture^ la;- 
ligne des cordes de <>o. à 60. & 1& 
compas de proportion demeurant 
ainilouvert , vous y porterez fur les- 
mêmes cordes l'arc HK a Scie nom- 
bre égal des degrezoù cette ouver- 
ture s'accordera de part âcd'autre^ 
donnera la quantité de l'arc H K j,» 
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ou de ion angle HIK. 

S C O L I E. 

On peut par une opération toute 
(Contraire y faire au point d'une ligne 
donnée un angle d'autant de degrez 
que l'on voudra , ou bien prendre 
fur la circonférence d'un cercle 
donné un arc 9 dont le nombre des 
degrez eft prefcrit. Comme s'il eft 
propofë de faire au point Ide lali^ 
gne donnée IH un angle de 30. de- 
grez , décrivez du point 1 1' arc PilCy 
comme auparavant > & ayant pris 
fur le même cercle F G l'ouverture 
de 5 0. degrez , portez la fiir Tare 
H K depuis H en K , & menez la 
droite IK, pour avoir en I un an- 
gle de 30. degrez. 

Ou bien appliquez le centre A de 
vôtre quart de cercle fur le point 
Ij en ibrte que la ligne AB con- 
vienne avec la ligne IH j & le quart 
de cercle demeurant ainii arrêté > 
marquez un point fur vôtrepapier 
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vis^à-vis le 30. degré du quart de 
cercle BC^ & tirez parce point au 
point donné I la droite IK 5 qui fera 
en I avec la ligne propofée IH un 
angle de .;;o. degrez. 

Ayant à vous fervir du compas de 
proportion , décrivez du point don- 
né I Tare H K d'une ouverture vo-^ 
ion taire ) que vous porterez furies 
cordes de 60 . à 60 5 & le compas de 
proportion demeurant ainfi ouvert y 
prenez fur les mêmes cordes ladi- 
ftance de 3 o. à 3 o, fî vous voulez un 
angle de 30. degrez 5 &Iaportezfur, 
l'arc HK 5 comme auparavant. 
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PROBLEME VI. 

^Décrire fur um l^gne donnée um 
triangle équilateral ù un quarré^ 

PRemiérement pour décrire* lùr 
la ligne donnée A B un trian- 
gle équjlatcrala> décrivez avec l'ou- 




verture de la ligne donnée AB , de 
^ deux extremitez A, B-, deux, 
arcs qui fe coupent icy au point C 9. 
.& menez les droites AC, B C, 6c 
le triangle AB^C fent cduy qu'on- 

cherche. 

Pour décrire un quarré fur la- 
ligne donnée AB y tirez par l'une de 
ièsextremitez A la droite A D 

le & perpendiculaire à h îsàmt ^ 
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gnc donnée AB, Faites de deux 
points D , E 5 avec Touverture de la 
ligne donnée AB , deux arcs qui fe 
coupent icy au point E, & menez 
les droites BE , DE. 

PROBLEME VIL 

Récrire un polygone régulier dans, un 
\ . . cercle donné. 

POur décrire un polygone dàn» 
le cercle donné ABC, dont le 
demi-diametre eft AO , prenez 

avec un 
compas 
de pro* 
portion 
ou au- 
C trement, 
l'arc A 
B, d'àu^ 
tant de 
A degrez 

qu*icn doit avoir l'angle du centre: 
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du Polygone , fçavoir de 7 2 degrez 
pour un Pentagone > de do. pour un 
JBxagone, de 51. 26. pourunEpta- 
gonc', &a & la corde A B fera le 
côté du Polygone qu'jsn cherche. 
- L'aide du centre d'«n Polygone 
fe trouve en divifant 5 60 .degrez par 
• le nombre des cotez du Polygone, 
:^^voir. par f , pour un Pentagone y 
par 6, pour un Exagone, par 7 . pour 
un Eptagone > &c, 
: Si vous voulez vous fèrvir du 
compas de proportion , accommo- 
dez te rayon AO de 6. àis. fur la h- 
gne des Polygones , & le compas 
de proportion demeurant ainfi ou- 
vert , prenez fur la même ligne des 
Polygones l'ouverture de f à f pour 
■un Pentagone, de 7. à 7. pour un 
£ptagone , , de 8 . à 8. pour unOâo- 
.gone» &c. & cette ouverture dou- 
•nera le côté fiu Polygone (jy'on 
■cherche. - ' j-^'- ' 
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PROBLEME . VHI. 

jîîentour de deux diamètres donnest 

décrire une ovale commune, 

NOus fuppofons que les deux 
diamètres donnez AB, CD, 
fe coupent à angles droits & en 
deux également au point E, qui fe- 
ra le centre de l'ovale. Prenez fur le 
pnd diamçtre CD les lignes EF , 
i G , égales chacune à l'excez de 




ce ^rand diamètre C D lur le plus 

{)etit AB, & fur le plus petit AB 
es lignes EH, EI> égales chacune 
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aux deux tiers du même excès , c'efl^ 
à dire de ËF» ou de ËG. Après cela 
tirez des points H 5 1, par les points 
F, Gj les lignes IFL,1FK, qui fe- 
ront terminée» en K &enL9 en 
décrivant du point F parle point D 
l'arc KDL, & les lignes HGN, 
IGM ) qui feront terminées en M 
& en N j en décrivant du point G 
par le point C l'arc M-C N. Enfin 
décrivez du point H par les points 
N , l*arc LBN, qui paflera parle 



K » Tare MAK > qui paflera par 
le point A , & vous aurez Tovale: 
parfaite A B CD. 




B ) & du point Ipar les points 
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^1^— ^1 ■ ■! ■ ■■ ■ ■■ ■ ■ '•mm, m II ■ ■■ » 

PROBLEME IX. 

Alentour de deux axes donnez dé-^^ 
crirewte ovale Mathématique. 

Npusfuppofbns comme aupa- 
ravant) que les deuxdiame" 
très donnez AB» ÇD> iccoupencà 
.^mo^Mt^}^ également 




au point £ » qui ièra le centre de 
rEllipfe. Portez le grand demi axe 
•ECj QttED, depuis rextremité A, 
: ou B, du petit AB> fur le gran4 
. GD> de |)aj$ & d'autre» auxpQinfi^ 
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F , G , qui feront les Foyers de l'EI- 
lipfe qu'on veut décrire , par le 
moyen defquels oit en trouvera au- 
tant de points que Ton voudra en 
cette forte, décrivez des. Foyers 
F j G , avec une ouvcrturè du com- 
pas une plus grande que F C, Quqiie 
*GD, de côté & d'autre de petits 
arcs, & portez cette même buvèr- 
tu re fur- le grand axe G D , depuis 
ion extrémité C en I } & le compas 
étant ouvert du reftrde-I'axeID> 
décrivez des mêmes Foyers F , G , 
d'autres arcs j qui coupent icy; les 
precedens aux points H , qulièront 
de TEllipfe. G'e^ de la même ma- 
nière qu'on en trouvera autant d'au- 
tres points qu'on! voudra )-^efqueIs 
étant joints par une ligne courbe^ 
r£llipiè fe trouvera décrite. 

^ • » . . 

t S C O L I B. 

r-- C'eft à peu prés de cette même 
liaçoû que les ouvriers décrivent 
^ne Ellipiiè fur terre» en -plantant 
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deux clous aux Foyers F 5 G, & en 
attachant à ces deux clous deux 
cordeaux liez & .égaux cnfemble au 
grand axe CD: car^ainfi étendant 
ces deux cordeaux, & les faifant 
mouvoir alentour des deux clous 
où ils (ont attachez 5 ils décrivent 
tout d'un coup rEUipfe. 

t_ I ■ - I 

PROBLEME X. 

décrire une Parabole fur un axâ 

donné. 

POur décrire une Parabole par 
le point A del'axedonné AK> 
prenez lùr cet axe AB prolongé 3 
les lignes égales AC, AD, gran-' 
des ou petites 5 félon que vous vou- 
drez une Parabole plus ou moins 
ouverte. Prenez lur le même axe 
AB au defîbus dufommet Aautant 
de points B difFerens que vous vou- 
drez trouver de points de laParabo^ 
le. Tirez par ces points B furie mê* 
me axe AB les perpendiculaires EE> 
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iur teiquelles on marquera les points 

£ de la Parabole en portant les 



D 




dîAances DB depuis le Foyer C 
de part & d'autre fiir leurs perpeo* 
diculaires corre^Kmdantes. 



PROBLEME XL 

Faire pajfer par trois point s donne» 
mu ckrcoi^ereme d* cercle^ 

]' L ne faut pas que les trois points 
donnez A , B , Q fbieatenligne 
«i^oite» autrement k Problème fc* 
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roit impoiHble. Décrivez des deux 
poiBLtsA» Ba avec une ouverture 




volontaire du compas, deux arcs 
de coté & d'autre, & par leurs points 
de feâion D , £ , rnené^ la droite 
D£. Faites-en autant des deux 
points B , C , & par les points de 
ie£lionF,G, menez la droite FG» 
qui coupe icy la première D E. au 
point H 5 qui fera le centre du cer- 
cle» qu'on veut décrire. Si donc 
on décrit du centre H par le point 
donné A une circonférence de cer- 
cle , elle pailèra par les deux auures 
points donnez B > C. 
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^ivifer mèligne dmnée enparties 

égales, 

« 

SI vous voukz diviièr la ligne 
donnée AB, par exemple en 
cinq parties égales, décrivez de 
rextremité A par l'autre extrémité 
B, l'arc BC d'une grandeur volon- 
taire , & de l'extFCfrtité B par l'ex- 
tremicé A l'arc AD égal au précè- 




dent B C. Menez les droites indc- 
fmiesAC) BD, pour y parcourir 
depuis leurs extremitez A , B , cin(j 
pardes égales d*unc grandeur vo- 
lontaire. Menez par les points de di- 
vifion oppofez des lignes di'oitesj 
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qui diviferont la ligne propofée AB 
en cinq parties égales. 

Si vous voulez vous fervir du 
compas de proportion , portez la 
longueur de la ligne donnée A B 
fur la ligne des parties égales , en 
forte qu'elle réponde de côté & 
d'autre à un même nombre qui (bit 
divifible par cinq , comme à 100. & 
le compas de proportion demeurant 
ainfi ouvert^ l'ouverture de 20. à 20* 
qui font la cinquième partie de 1 00. 
fera aullî la cinquième partie de la 
ligne propofée AB. . 

S C O L I E. 

Par le moyen de ce Problème on 
conftruira aifément une Echelle 
propre à y prendre de grandes me- 
fures & leurs parties aliquotes , en- 
tre lefquelles celles qui procèdent 
de loen to font les plus commodes 
dans l'ufàge. Comme fî on veut 
divifer la ligne AB en/.toifes, & 
.chaque toife en 10, parties égales ^ 
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& chaque dixième partie en lô. au- 
tres parties égales plus petites, en 

~ forte qu'on 
veuille con- 
ftruire une 
Echelle dans 
laquelle on 
puifle pren- 
dre exacte- 
ment les cen- 
tièmes par- 
20 ties d'une 
toife. Divi- 
lez en pre- 
30 mier lieu la 
ligne A B 
en 7. parties 
4û égales, dont 
chacune re- 
prefentera 
une toife, 
& divifez 
l'une de ces 

parties , c'clt a dire une toife en 1 o. 
parties égales , pour avoir les dixiè- 
mes 



50 
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mes parties d'une toife : Mais pour 
avoir les dixièmes parties de ces di 
dernières 5 c'efl: à dire les centièmes^ 
parties d'une toife ^ faites ainfi . 

Tirez à volonté des extrémités 
A 5 B5 les deux parallèles indefî*. 
nies AL) ^ BC, & y prenez 10 par- 
ties égales d'une grandeur volontai- 
re. Menez par les points de divifioii. 
oppofez des lignes ) qui feront éga-. 
les & parallèles à la ligne AB, donc 
la dernière fera CD, fur laquelle 
on tranfportera les toiles de la ligne. 
AB5 & on tirera par les points de di- 
vifion oppofez des lignes égales & 
parallèles aux deux AD, BC, qui 
diviferont le parallélogramme AB 
CD en 7 autres parallélogrammes 
plus petits. Tranfportez encore les 
dix parties égales de la première di-. 
vi(ion Bi de la ligne AB fur la pre- 
mière C G de la ligne C D , & me- 
nez des lignes droites & parallèles 
entre elles d*un point à l'autre, en 
forte que la première pafïè par le 

C 
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point C , & la dernière par le point ' 
I, & r£chelle fera parraice, donc 
l^uiàge ièia tel. 

Pour prendre fur TEchelle» par. 
exemple 6 toiles & lo vous les 
prendrez iUr la ligne AB» depuis 
A jufques au point 2 : & pareille- 
ment pour prendre 6 toïtts & 
vous let prendrez iùr la même li-: 
gne A B depuis le point A jufques 
au point 8. Mais fi outre ces % 
vous voulez prendre ,1, vous les 

r rendrez flir la troiiiéme parallèle 
la ligne AB , depuis la ligne AD 
jufqu'ilal^neSR, 

JNous n* avons pas donné la démon» 
ftration de tout es ces pratiques ^par ce 
qu'elles font communes i &quelade^ 
monjiration n'eftpas difficile à trou- 
ver à ceux qui entéiuÉak les Elément > 
d'EucUde. 
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t ■ • ' ' I I II » 

<^ PROBLEME XIII. > 

Mefuret un a^le accej/ibîe fur la 

terre. 

m 

UN angle accelïible iîir la ter- 
re fepeutmefurcr en plufieurs' 
manières 9 entre lefquelLes nous 
choifirons celles qui font les plus^ 
commodes , & de plus grand ufàge. 

Propoibiis en premier lieu Tan- 
sle acceilible ABC dans Tair • ou 




iùrla terre » que nous fuppofèrons^ 
imaginaire , comme lî l'œil en B re-, 
gardoitles deux points A> C> par les 
deux rayons vifucls B A , BÇ, qui:. 
font au point B Tangle imaginaire 
ABC. .Cet imgleABCpetft^i 

2 * 



I 
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■52 * Traité de la \ 
connu tres-facilement parlemoyca 
du Dèmi<erQlç^ dont les Ingénieurs 
J(îb fcrveiu ordinairement. CarXioa 
place le céntf e du Demi-cercîe à la 
pointe B de l'angle ABC , en forte 
que fbn diamètre DE convienne 
avec Pune des dcuiciignes BA , BC, 
comme avec la )igiïe B O» 'tre '^^jui 
àrriyfera lorique par les trouç des 
deux i^ihules qui Idnt fut le diamè- 
tre DE > on pourra voir le point C, 
Àprésî cela le derai-cercle demeu- 
rant airifi arrêté, on tournera la règle, 
du D^pii-cercle vers l'autre point 
Aj en iorte 'que par les trous des 

<]euxpinules.s ^ni ihntiùi^g mémè 

règle , on pnifle voir le point A j & 
l'arc E F du Demi-eerèTe, compris 
entre le diàfeietre 6tla règle » don- 
nera la quantité de Fangk propo- 
ie ABC. ' ■ 

C'eft de ia même i^çoa que l'on 
mcfurera un angle réel fur terre > 
' , comme {ttoxt l'angle de deux mu- 
zaiUeS': ^âis quand âaa'apoiutdç 
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^ Géométrie Pratique. ^3 
demi-cercle , on pourra prendre 
très - facilement cet angle par le 
moyen de la Table fuivante , que 
nous avons tirée de la fortification 
du Comte de Pagan. 
[ Prenez fur les cotez BA, BC, les 
deux lignes BG, BH, chacune de 
30 pieds 5 & mefurez la bafe GH, 
qui foit par exemple de 20 pieds & 
4 pouces : cherchez dans la Table la 
baie de 2 0 pieds & 4 pouces^ & vous 
trouverez qu'il luy répond environ 
39°. pourlaquantitcde Tangte 
propofé ABC: 



c 
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f 4 TABtE DES -ANGLES VLANS^ 

' toùjtmrs compris par <d€uxcàtess ' 

de 30 pieds. 
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PilOBLEME .XIV. ^ 

Mef tirer un^ angle inaccejjikle furla 

terre. 

Our mefurer rangie inaccelîi- 
, blc Ar dont on peut voir tes 
deux cotez AB , AC , plantez un 
piquet en quelque lieu commode, 
comme en D, en lorte que les. trois 
points A^ Q foienr en ligne droi- 

^ te5& un autre 
aijK-poii\t b > 
én^ forte vque 

f)arcillement 
es trois pointvS 
EyAjBjfoienE 
en ligne droi- 
te. Mcfurez 
par le Problème précèdent, les an- 
gles acccllibles & ôtezleur 
fommc de 180 dcgrez, il eft évident 
par 3 2 . 1 . que le relie fera la quantité 
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jo Traité de la 

de Tangle A qu'on cherche. _ 

•PROBLiEMÉ X-Vv^ 

^ t - 

t^airB àtm point donné ^me lign$ 
donnée fur laterreun angle d^u^ 
ne gjrandeur donnée. 

» • t 

S Oit le point donné B dans .I9 
ligne donnée B C fur la terre, 
& qu'il faille faire à ce point B avec 




ligne donnée BC , lin angle <iui 
ibit par - exemple de 45^xlegrez. 
Ayant polë le demi-cercle, comme 
la figure vous montre , & comme 
il a eftéditau Tfoél. 13. Mettez U 
r^le mobile fur le 4f . degré , en 
Comptant les degrez depuis £ , 6c 
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Géométrie Trafique. 71 
faites planter fur terre un piquet en 
quelque lieu commode , comme en 
A , en forte que ce piquet puifle être 
vù par les deux pinules qui font fur 
la règle } il eft évident par la mefure 
de l'angle, que l'angle ABC , qui £q 
trouvera ainfi fur la terre fera de4f 
degrez , comme il eftoit propofé. . 
. Si vous n'avez point de demi-ceff 
cle, fervez-vous de la table précé- 
dente, & faites ainfi. Plantez un 
piquet en H fur la ligne donnée 
BC, en forte que BHloit toujours 
de 30 pieds. Plantez encore au point 
B un piquet, pour y attacher un 
cordeau long de 3 o pieds , c'eft à 
dire égal à B H , &: parce qu'il eft 
propolé de faire en B un angle de 
4f degrez dont la bafe fe trouve 
dans la table précédente d'environ 
2 3 pieds, attachez en H un cordeau 
de 2 3 pieds , & l'étendez jufqu'à ce 
qu'il rencontre le cordeau qui part 
du point B , &: qui doit aulîi être 
étendu, en quelque point, comme 
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^1 Yràkê'dela 
en G ) où vous planterez un piquet^ 
&c alors l'angJe GBH , qui fe forme 
ainll; iùr la terre ) im neœflake^ 
ment de 4 f degrez, à cauiè des deux 
cotez BGjBH, qui font de 3 o pieds, 
écde labaieGHde2 3pieds, telle 
que doit être la baie d'un angle de 



BLEME XVI. 



Tirer par un point donné à me ligné 

donnée acceffible fur la terre 
^ 4me parallèle, - ' 

* » ' . • . . , . ' r 

Our tirer a la ligne donnée AB 
accefïïble au point B > par le 





B 



C 



rez 
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Géométrie ^Pratique. 7.5 
rczpar IcTrobL 13. Fangle acce/Ti- 
blc ABQ &par le Problème précè- 
dent faites au point e avec la ligne 
CB l'angle BCD égal au précèdent 
ABC , par la ligne CD, laquelle 
par 27. I. fera parallèle à la ligne 
prcpofëe AB. 



PROBLEME XVIL 

Tirer par un point donné à me ligne 

, donnée inaccejjtble fur laterrey 
me parallèle. 

Pour tirer à la ligne donnée in- 
acceinble A B, par le point don- 




néC, une parallèle, mefurez par 

D 



Traité de la 
Trobl. 1 3 . l'angle accelTible A C B, 
& choififlèz fur terre le point D , 
en forte que l'angle ADB foit égal 
au précèdent ACB, afin que les 
quatre points A,C,D,B, foient dans 
la circonférence d'un même cer- 
cle, parl'inverfe de 21. 3. Après 
cela faites , par Trobl. 1 5. au point 
C, avec la ligne CB, l'angle B C E 
égala l'angle acceffible ADC, par 
la droite CE, qui fera parallèle à la 

propofée AB. ^ 
Car puifqueles deux angles égaux 
ACB, ADB, font dans un même 
feg-ment de cercle, l'angle ADC, 
ou BCE fon égal, fera égal àl'an- 
de ABC , par . 2 1 . 3 . C'eft pour- 
quoy,par. 27. i. les lignes A B, CE, 
feront parallèles. 

I ■ w * „ 



* r' 
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PROBLEME XVIII. 

Tirer par un point donné hune ligne 
. donnée accejfîble fur la terre y . 
ufu perpendiculaire. 

PRemierement fi le point donné 
A eft fur la ligne donnée AB, 
on luy tirera une perpendiculairè 
par le point donné . A , en failànc 



A 



S- 



X5 



1 



/ 



I 

par Troèl. if. au même point A, 
un angle de po. degrez, parla 
Groite AD, laquelle par confcqucnt 
AU P^^P«n«^^culaire à la propolec 
AB, ou bien en cette forte. 

D 2 
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7<î • Traité de la 

Apnt pris fur la ligne donnée 
ABi depuis A jufques en C,la lon- 
gueur de 4. toi£bs, attachez au point 
donné A uii cordeau long de 3 . toi- 
iês ^ 6c au point C un autre cordeau 
long de f . toifès. Il eft évident par 
48. [. que ii on étend ces^ deux cor- 
deaux , en forte qu'on joigne en- 
ièmble leurs deux extremitez 3 on 
aura le point D de la perpeiidicu^ 
laire qu'on cherche. 

Mais fi le point efl: donné hors de 
la ligne donnée » comme E$ on y 
attachera un cordeau d'une lon- 
gueur, volontaire) pourvu qu'il foit 
alièz "long > . pour ^pouvoir étant 
étendu coujpjsr laligne donnée AB, 
en deux points j comme F, G, ce 
qu'il ne fera pas diâicile de iàire > 
quand même la ligne propofée AB 
ne (era que par imagination. Car fi 
on div^fe k diûance FC en deux 
. également au point C, la ligne EC 
-ièra la perpendiculaire qu'on cher- 
€he,à c^ufe des deu3^.triangles égaux 
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ECF, ECG, &c. 



PÎLOBLEME XIX, 

• , 

Tirer par un point donné à une ligne 
donnée inaccejfible fur la terre^ 
une perpendiculaire. 

POur tirer par la ligne donnée 
inacceflible AB, de la figure 
précédente 3 une perpendiculaire 
par le point donné ^ E ^ tirez parce 
même point donné E à la ligne 
donnée A la parallèle HI, par 
Trobl. i6. à laquelle on tirera par 
Trobl. 1 8. par le même point don- 
né E 3 la perpendiculaire EQ qui 
fera auûi perpendiculaire à la ligne 
donnée AB, par 25». i. 



»» 
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PROBLEME XX. 

Prolonger une ligne donnée fur la 

- terre» lorfqtiily aquelqueem^ 

pêchement. 

IL fèroit facile par la vue de pro- 
longer la ligne donnée A B au 
delà du point B, il la muraille F D 
ne fervoit d'pbftacle, tant, pour ti- 



» 

D 




rer la ligne , que pour conduire Ut 
vûë 'y dans ce cas > on tirera » par 
"Trobl, i8. àlaligne AB,parlcpoint 

B^ pris i dtfoeaoQ iùr cette même 
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ligne, la perpendiculaire BC, d'u- 
ne longueur volontaire 5 & fi lon- 
gue que de fon extrémité C on 
puiflè voir au delà de la muraille 
FD 5 afin que faifànt par Trobl.i^. 
en cette même extrémité C , avec 
la perpendiculaire BC 5 l'angle BC 
E égal à l'angle BCA 3 par la ligne 
CE égale à la ligne C A , on ait le 
point E par où la ligne propofée 
A B étant prolongée paflera necef- 
fairement^ à caufe du triangle BCE 
égal au triangle A BQ &c. 

PROBLEME XXL 

Lever le Tlan d'une Tlace ac- 

cejjîble. 

PRemierement fi Ton peut en- 
trer au dedans de la Place ac*- 
ceiîîble, comme ABCDE^ on la 
réduira en triangles par les deux - 
-diagonales AC, AD, dont on me- 
furcra la longueur, aulîî bien que 
^celle des cotez : nous les fijppofe- 

D 4 
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• vous les voyez marquez dans la. fi- 
gure; - 1 • . • i 

Four décjdrefuclepapieruaplaA 
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femblable au propofé ABCDE ^ ou 
racourcira chaque triangle , Pua * 
après l'autre 5 pour avoir ainfi tout 
le plan racourcy & femblable au 
grand. Pour cette fin préparez une 
échelle de toifes , grande ou peti- 
te 5 félon la grandeur que vous vou- 
drez donner aux lignes du plan que 
vous voulez représenter fur le pa- 
pier. Après cela tirez fur le papier la 
ligne a b de lo^.parties prifes fur Pé- 
chelle 5 pour les 104. toifes du grand 
côté AB. Décrivez en fuite du 
point b un arc à Touverture de 80. 
parties pour les 80. toifes du côté B 
C5 qui avec le premier AB forme le» 
triangle ABC, & un autre du point 
b à Pouverture de 142. parties pour 
les 142. toifes de la diagonale AC, 
& la fedlion de ces deux arcs don- 
nera le point C5 qui reprefentera le 
point C de la grande figure : c^eft 
pourquoy fi on tire les lignes c a^ 
c b 5 on aura le triangle abc fem- 
blable au grand ABC. C'efl de la 



g2 TrMté de la 

même façon que l'on racourcira Te 
• tiiangle fuivant ACD , & en fuite 
le triangle ADË» pour avoir ainil 
toute la figure propofée réduite en 
petit volume. 

• . Si la figure propofée eft bornée 
par quelques lignes courbes > pre- 
nez ces lignes courbes pour drcùtesy 
quand it y aura peu de différence : 
autrement rendez-les comme in- 
fènfibiles par plufîeurs petites Kgnes 
drcHteS) que vous formerez auprès 
du bord de la figure , pour la parta- 
ger en triangles , & pour achever 
fe refte comme nous venons de 
dire. ' 

S'il n*eft pas permis d*allef au de- 
dans de la figure » en forte qu'on ne 
puifie pas mefurer les diagonales » 
on lèvera le planparlcddiors, en 
xoefiirant les côcez avec un cor- 
deau,, ou mieux avec une chaîne,. 
& les angles avec un demi cercle : 
«prés quoy on tracera ce plan fur 
lepapieiT) enprenant fes cotez d'iau- 
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tant de parties prifes fur réchelle 
qu'ils auront de toifçs , & en fai- 
fant fes angles tels qu'on les aura 
trouvez fur le terrain > carainfi ces 
deux figures , la grande fur le ter- 
rain , & la petite fur le papier fe- 
ront femblables , à caufe del'égali- 
té de leurs angles 5 &de la propor- 
tion de leurs cotez. 

Mais comme il eft aifé de man- 
quer ^ tant en prenant les angles fur 
la terre ^ qu'en les décrivant fur le 
papier , & qu'une petite erreur à 
I égard des angles apporte une diffé- 
rence confiderable , il vaudra mieux 
le fervir de la méthode fuivante, qui ' 
m'a toujours bien réùflî > lorfque 
y ay pris un peu de foin à la biea 
exécuter. 

Propofbns donc le plan ABCD 
EF 5 qui foit feulement acce(fible 
par le dehors , ce qui n'empêchera 
pas qu'on nepuifTe mefiu'er les co- 
tez que nous fuppoferons d'autant 
de toifes que vous le voyez icy 

D & - 
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o ; marqué. 
. c)V:S. . .tongez- lu» 

' V- ^ . comme A B > 
5\ . ■■ en F, cfunc 

*®\ __^V.......V:.^ diftaiice vo- 

■ *^ lontaire, com- 

me de 80. toifes , plus au moins ' 
félon la commodité du terrain , & 
la longueur de l'autre côté BC> 
qui ne doit pas être bfeaucoup dif- 
fèrent de la ligne BF, pour lever 
le plan plus exadement, & melu- 

rezlaligue FC, qui fcntparexem;^ 
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pie de T 3 o. toifes. Prolongez auflî à 
volonté le côté BC en comme 
de 6"). toifes , & mefurez la ligne 
G D 3 que nous fuppoferons de p 
toifes. Vous pourriez auflî pro- 
longer le côté fnivant CD , & les 
autres par ordre, s^il en reftoit beau-» 
coup 5 mais comme il ne refte icy 
que les trois côtez CD, DE, AE> 
ce que nous avons fait fuffit pour 
reprefenter ce Plan fur le papier en 
cette forte. 

Tirez fur le papier la ligne a b 
de I20. parties priiès fur l'échelle, 
pour les I20. toiles du grand côté 
A B 5 & la prolongez en f , en forte 
que b f foit de 8o. parties pour les 
8o. toifes de la ligne BF. Faites un 
arc du point f à l'ouverture de 1 30. 
parties pour les 130 toifes de la ligne 
FC , & un autre du point b à l'ou- 
verture de 5)0. parties pour lespo. 
toifes du côté BC, & par la fedtion 
c de ces deux arcs menez le côté 
b c > que vous prolongerez en g, en 
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forte que c g foit de 6^. parties pour 
j^S<^f • toiTes dciaJligneCG>.&4é^ 
<^ivez j;omine j9iipar^vao£ft. 
<ju point g à rjouyerturede p f . par- 
ties pQur^Q»;95. toiiïbs.de la.)igne^ 
a. &.un agtre du. point $; à l'ou- 
lîçrture de 7 f . parties pour les 7 f ^ 
tpi/^^ui^té âcpar la.fç^i^ 
4 d& çes deux ^rçs. tirez le cojcé c. 
Enfin décrivez un arc du point e» 
4i'oi}yertur4^d^ iQ.p^msstpsmh^. 
5^0. toifes du côté DË,6c iiOAUtrçjiàb 
point, a à l'ouverture de <Jo. parties 
pouriesiîp. toiiès. dit ésmkxsoti 
Éa. & ,pai la fcftion e de^ees. deux ^ 
arcs, menez les cotez d e , a e , & laC 
figure abcde fera âanJaiI^bie àt 1% • 
propofée .ABCDE > à caufe de la ; 
proporticMi :de leurs côcez.& de l'ér^ 
galitédeleurs angles^» î . . G ' Vorj- 

. Ji y. a plufieurs autres npiaoi^s l 
pour lever lePlaii d'une Place acceP; 
iiUe , mais comiBeelles ne loeleiiir >: 
blentpas il faciles. ny fi exa(3tesquej 
cdles que je viens «l'eofsi^ei^^^.^ 
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n'en parlerons . pas davantagp. 
Néanmoins nous ajoûterons fur la 
£n du dernier Problème une autre 
méthode pour lever le Flan d'une 
Place > lors que Ton penc aller en 
dedans. 

PROBLEME XXII. 

Lever le Thm^un^^lace mac* 

ceffîbk. \ "'^ 

ON a auflî plufieùrs manières- 
pour lever lePlan'd^unePlace 
inaccçiîîble , enq-e Içfqùelles je 
mettrày icy feUlemènt cdle qui me 
fèmble la plus facile & la pliisailli* 
rée : & pour ne. pas être tr9p long 
à expliquer cette manière qu'il eft 
facile de comprendre > parce qu'elle 
eft fort fimple , j 'enfeîgneray ièule- 
menticy le nrayeii de jprendre de 
loin la partie^d'un Plan inaçéèilîble> 
comme de la partie qui eft termi- 
née parle&trbis lignes ÂB>BC)CI>> 
le refte fè pouraoc achever de la 
même fa^on. 
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Ayant choifi fur terre un point 
commode , c(Hnme £, le plus pro- 
che de la place qu'il iera poifible» 
regardez tous les angles du Plan, 
qui ië prefernserdiit à vôtre vûë, 
par les rayons vifuels EA, EB>EÇ, 
£D,& mefurez avec unDemi-cercle 
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les angles AEB, AEC, AED. 
Après cela faites une féconde fta- 
tion en en forte que de ce point 
F on puifîè voir les mêmes angles 
qu'auparavant > afin qu'on puifîe 
connoiftre de la même façon la 
quantité des angles vifuels EF A > 
EFB.EFQ EFD. Enfin mefurez 
l'angle AEF^ & la diftance des da- 
tions EF5 que nous fuppoferons de 
I fo. toiles 3 & il fera bonde la faire 
la plus grande qu on pourra^de peur 
que les rayons vifiicls qui partent 
des points E^F, ne fe coupent trop 
obliqueraentj parce que dans ce cas 
il feroit difficile de bien réiifîir en 
racourciflànt fur le papier la figure 
ABCDEF5 cequilèferaainfi. 

Tirez fur le papier la ligne e f da 
1 5^0. parties prifes fur Péchelle^pour 
les I fo.toifes de la grande ligne EF, 
& faites aux points e^ f^ des angles 
égaux à ceux qui fc forment aux 
mêmes points, E, F, fur terre, par 
des lignes droites ^ qui s'entrecou- 
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peâc icy aux {>oints a» b^cjd» & toiit 
icrafàitfionnre les lignes ab, bc> 
c d , qui reprefenteront les grandes 
.UgncsAB,BC,CD,&c. ... , 

, PROBLEME XXIII. 
* Trac&r un Tlan fur la terre. 

POur tracer le Plan abcde fur 
ie terrain» & premierementen 
un liieu qui {bit libre 6& fans empê- 




« 
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que pièce deboispolie&foûtenuë 
d'un bâton haut de trois ou dequa- 
tre pieds , avec une règle mobile 
alentour de Pun des angles de ce 
plan , comm e alentour de Tangle a> 
& écrivez le nombre des toifes qu'il 
y aura depuis cet angle a à tous les 
angles de la figure ^ ce que l'on con- 
noiftra facilement en tranfportant 
ces diftances fur Téchelle particu- 
lière du plan. Après cela ayant pofé 
le bâton avec fon plan au lieu où 
l'on veut commencer à tracer le 
Plan fur terre ^ & ayant tourné le 
côté ab fclon la fituation quel'oa 
veut donner au plan, arrêtez ainlt 
le Plan a b c d e , & tournant la 
règle fur chacun des angles , & 
premièrement fur l'angle b, contez 
en ligne droite en regardant par les 
pinulesque la règle doit avoir ^ de- 
puis le bâton autant de toiles qu'il y 
en aura fur la ligne a b > comme icy 
5 & marquez fur terre le point 
qui reprefentera le point b du 
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petit plan : & fi vous en faites au- 
tant à l'yard des autres angles c,d, 
.e ) le plan propofé a b c d e iè trou- 
vera tracé exaârement fur le terrain. 
, Parune opecation toute contrai- 
re) il fera facile de lever le Plan a B 
.CDE 5 en tournantla réglé vers les 
angles B)C)D,Ë , & en prenant le 
iong de. la même règle autant de 
-parties prilès fur l'échelle qu'il y 
aura de toiles depuis l'angle a à tùiis 
les autres angles > pour avoir les an- 
gles b, C) d, e. Cela eft fi dair de 
ioy-méme, que j'aurois honte d'en 
parler davantage, 
r Si le lieu où l'on veut tracer le 
Plan eft empêché » comme fi l'on 
Touloic tracer une fortification alen- 
tour d*une rille remplie de maifons, 
il iaudroit connoiilre les angles du 
Plan , & faire les mêmes angles fur 
terre -9 en iasarquant en même temps 
les côtez d'autant de toifès qu'ils 
iferont fur le Plan, ce que l'on pour- 
ra aif<^ment conncnffare fKu* le moyen 
de fon échelle particulière. 
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PREMIERE PARTIE. 

DE LA 

TRIGONOMETRIE RECTILIGNE; 

LA Trigonométrie Reâiligne 
efl une partie de la Géométrie 
Pratique, laquelle par le moyen des 
nombres reibud toute ibrte de trian- 
gles rcâilignes. Elle ne conildere 
que iîx choies dans un triangle, les 
trois angles &; les trois cotez , car cd 
n'eft pas à la Trigonométrie de me- 
furer l'aire d'un triangle, mais bien 
à la Flonimetrie. 

Le but de la Trigonoifletrie eft 
de connoiAre parlecalcu], l'une de 
fix parties d'un triangle » trois de 
ces mêmes parties étant auparavant 
connues 9 qui doivent être telles 
qu'elks.det£cminenc le$ autres par- 
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des du triangle i en forte que ces^ 
trois autres parties ne puiflent être 
que d^^ne grandeur » pour ne pas 
travailler à l'incertain, ce que feront 
toujours deux angles & un <^té 
ou deiix côtez&un angle» ou bien 
les trois cotez , mais non pas les trois 
angles j parce ^ue l'on peut faire 
«ne infinité de triangles , qui auront 
ks angles égaux les uns aux autres, 
& non pas les cotez. Car fi dans le 
triangle ABC on en fait un autre 
DEF , & autant d'autres que l'on 
voudra, dont les côtezfoientparal- 
kles aux côtez de cduy-cy, ils fe» 
-çoint tous équiangles , & néanmoins 

A ils auront les cô- 
\ tez inégaux. Ain- 
\\ fi vous voyez 
Vy que la feule con- 
— _ noiilànce des an- 
gles ne fuffit pas 
pour déterminer les côtez, tant par 
ce qui vient d'être démontré » que 
parce que quand on a les trois an« 
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gles connus, on n'a proprement que 
deux chofes connues , & non pas 
trois , car deux angles étant con- 
nus , ou fuppofez connus , le troi- 
fîéme s'enfuit d'une certaine gran- 
deur , ne m'étant pas libre de le fup- 
pofèr tel que je le voudray, parce 
qu'il eft le refte des deux precedens 
à i8o. degrcz. 



CHAPITRE I. 
Définitions. 

LA meftire d'un angle re£ti-r 
y c'eft l*arc d'un cercle 

quelconque 
compris cn^ 
tre les li- 
gnes de cet 
angle , & 
ayant fbn 
. centre à la 
pointe du 
'.même an- 
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fie. Ainû la mefure de l'angle AB- 
) ) eft l'arc AD y qui a ibii centre 
à la pointe B. ■ . • * 

.'2. Le.Siniiscd'i]aaf€oud'iinjMi>-! 
gk» c'^ uaeidroice.tkée.de l'une, 
des extremitez de cet arcj perpen-. 
diculairement fur le diamecre qui 
paiTe par l'autre extrémité du même 
arc. Aind on connoiôra que le §ir. 
nus de l*arc AD , ou de Ibn angle, 
ABD ) eft la droite AC » & que le 
Sinus de l'arc AË eft la droite AH. 

5 . La Tangente d'un arc ou d'un 
angle, c'eft une droite tirée de l'une 
des extremitez de l'arc perpendi- 
culairement fur le.diajnefrc guijpaf- 
fe par ia même extrémité , & termi- 
née à la rencontre d'une ligne droi- 
te tirée du centre par l'autre extré- 
mité du même arç> Ainfi cm con- 
noiilra que la T^gente! de l'arç 
AD eft la droite DG, & que la 
Tangente de l'arc AE eft la droite 

EF. • .. . : 

4. La. Sécante d'un arc ou d'un 

angle 
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aagle n'eft autre choïè que cette li- 
gne droite tirée du centrc.par Tau- 
tre extrémité de l'arc, jufqu'à ce 
qu'elle rencontre la Tangente. 
Ainlî on conn.oiftra que la Sécante 
del'arc AD cil la droite BG> &qu€. 
la Sécante de l'arc A £ eft la droi- 
te BF. 

: Vous prendrez garde que tout 
Sinus, toute Tangente, & toute 
Sécante , appartiennent à<leux arcs, 
lef<|uels pris enfemble font tou- 
jours un Demi-cercie , ou 1 80. de- 
grez. Ainli on void évidemment 
par la définition du Smus^ que 1% 
droite AC eft auffi-bien le Sinus 
de l'arc AD que de l'arc AI, Icf- 
quels pris enfemble font le Demi- 
cercle D E 1 . Il en eft de même de 
la Tangente & de la Sécante , com- 
me nous avons démontré aiUcura 
dans nôtregrand I raitp de Trigo- 
nométrie. • . 

■ 6. Le complément d'un arc ou 
d'un angle, c'elt ce de quoy ildif- 
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fere du quart de cercle , ou^de 90. : 
déerez, ibit pajr defeut ou parex- 
cez. Ainfi le complément de l'arc . 
A D eft l'arc AE, par*eqtiel ildif^^ 
fere du qii^ idu cercle D E , & le 
C-oiM^ment de l'arc A I eft le mê-. 
me arc A E , par leqâèl il : diOere^ 
du quart de cercle E I. C'eft pour-i 
duoyladroiteAH fera dite le Smus 
du complément de l'arc AD , & du 
même arc A D.;la ^Tangente du. 
comptemént ièraladroite.Et< , &:la 
Sécante du complément fera B F. i. 

7. Le Ray on, bet le Sinus Total, 
c'eftleSinufrde l'angle droit, oud©. 
00. desrez , lequel eft toujours égal> 
au Dcmi-diametre , &-<^eft pouc 
cela qu^itcftâppellé Ray on -y & on 
le nomme Sinus T 9^/, parce qu il 
eft le plus grand de tous les Smus. 
AinCi la droite- Ë^éiantleSmus au 
' quart de^erel&DE , ou^EÏ , ou de 
Pande droit DBE, ou EBI, eft 
appelle Rayon , ï)U Sintis- Total , 
kquel eft bien égal au . Dçmi-dia- 
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mètre BD» ou fil» comme vous 
voyez. 

On void évidemment que la. 
quantité de toutes ces lignes dé- 
pend de celle du. Sinus. Total, ou 
du Demî-diametre du cercle qu.*oi^ 
a décrit. Ainii le Sinus > laTangen« 
te > & la Sécante de quelque arc 
que ce (bit ont au Sinus Total una 
certaine raiibn qui ne change ja- 
mais. C'cd pourquoy ayant une fois 
connu la quantité des Sinus des 
Tangentes & des Sécantes de tous 
les degrezdu quart de cercle» pour 
un Sinus Total d'une grandeur dé- 
terminée ) on les pourra œnnoiftre 
facilement par la Règle de trois 
pour un Sinus Total de quelqu'au» 
tre grandeur qu'on le voudra fup* 
pofer. 

Au refte il faut {çavoir que les 
Anciens divifb^nt le Rayon en 60% 
parties égales » Se dans ces mêmes 
parties ils cherclîoienc la quantité 
des Sinus de tous les degrez du 

Ë 2 
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quart de cercle. Mais comme ce 
nombre de 60. parties feulement eft 
trop petit pour avoir au jufte & 
fans une erreur lenfible la quanaté 
des Sinus, à caufedesfraaionsque 
l'on néglige , & des nombres irra- 
tîonaux , qui fe rencontrent ordi- 
nairement dans cette fupputation -, 
ks modernes ont fuppofé le Rayon 
de beaucoup plus de parties , afin 
que l'erreur qui doit provenir des 
nombres irrationaux Se ^^^^^ . ^ . 
négligées ne foit pas fenfible dans 
un li grand nombre de parties: 5c 
ils le ruppofeiit ordinairement de 
10000000 départies, &danscette 
hvpothefe ils ont fupputé la quan- 
tité des Sinus des Tangent«&des 
Sécantes , non feulement de tous 
les dcgrez du quart de cercle, mais 
encore de toutes les minutes, dorit 
ils ont fait des Tables commune- 
tnent appellées \t»Tables de Smus, 
qu'un Géomètre doit fouvisnt avoir 
entre les mains. 
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CHAPITRE IL 

Théorème 8< 
THEOREME L 

^ans un triangle re£i angle » la rai: 
fon d'un côté à l^ autre cô te eft egale^ 
à celle du Rayon à la Tangente de 

. l'angle oppofé à cet autre côte. 

S Oit du Triangle ABC reftan- 
gleen A j le côté A B prolongé 
eaD> en ibrce que BD foie le Sinus 




D A 

Total, ouleDemi-diametrederarc 
DE j lequel étant décric du centre 

Ej - 



Di 
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B eft la mcfure de l'angle ABC> 
par ^efin. i . Tirez du point D fur 
le Rayon B D , la perpendiculaire 
D F , qAii fe trouvera terminée en 
F par l'hypotenufe prolongée BC> 
& alors on-coftnoiftra, par 'Dejin. 3. 
qu'elle eft la Tangente de l'arc DE , 
ou de l'angle B. Cela étant je dis 
que . le côté A B eft à l'autre côté - 
AC, comme le Rayon BD, à la 
Tangente D F de 1-angl.e B. oppo- 
fé à l'autre côté A C. Cela eft 
évident par 4.. 6. parce qu'il eft évi- 
dent que les deux triangles reâan- 
Mes ABC , DBF , font femblables, 
a caufe de l'angle comm un B, &; de& 
deux angles droits A, D> &c. . 
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THEOREME II. 



^ans un triangle rectangle , la rai' 
fin d'un côte à l'hypotenufe, ejl 
égale à celle du Rayon à la Sec an» 

■ te de l'angle adjacent à ce côté, 

# 

SI l'on fait une préparation fèm- 
blable à la précédente » on çon- 
noiftra par Dejin. 4. que la ligne BF 



> E 



: / 



M A 

lit 




A ^ i 

efi: litfecante Hc:Târc T>%',-ow de 
l'angle B», Cela étant jé dis que le 
côté A B eft-à liî-ypôtenufe BC, 
comme le Rayod B D , à la (ecante 
BF de l'angle B adjacent à ce côté 

E 4 
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ÎÔ4« • •■ TrAffC-ué lit" • ■■ 

AB.- Celaeftaulliévideatpar4. d. 
à cauiè des triangles fembkble& 
ABC, DBF. 



« • « • 



, THEOREME. III. 

• ••• » m J ' , 

5Pisr»j untriangte y les Sinus des an^ 
gksfont proportionnels àleurs câ* 

ÎE dis que dans le triangle ABC, 
le finus dei^angle B ell à ioncbiéi 
oppofé AC j comme le finus de l'an- 




t 

1 



-■^t&C^ à fon ç6té opgpie AB> Sl 



•r 
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comme le Hnus del'ansie A» àfoft 
cbté oppofé BQ Ca&apar les trcMS 
points A ) B ) C > on fait paflèr une 
circonférence de cercle » <6eiqi]e de 
{on centre D on tire fur chacun de» 
cotez les perpendiculaires D F , 
DH, DK, elles divi(èront cesmê^ 
mes cotez en deux également aux 
points E) G, I, par 3. 3. & leurs arcs 
auflî èn deux également aux points 
F) H9 K.} & parce que. chacun de 
ces arcs eA double de fbn angle op- 
.pofé , par 20.3. leurs moitiez feront 
les endures, de ces mêmes angles > 
3c*efl:-à-.dire que l'arc AFfèrakmc^ 
fure de l'angle B, l'arc AKlame- 
fwe de l'angle C, &. l'arc BH la 
JueTure del'angle Aj . & encore paré' 
ce que les finus des trois arcs A E, 
AK y BH > 00 désftngîe&Brf<^9 ^> 
font les. trois lignes A£> AI> BG^ 
moitiez des côtez AC, AB, BC, 
& que ces moitiez (ont en même 
raifon que les côtez , puifqu'eiles en 
font de ièmblables parties aliquc>- 
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io6 Traité de la 
tes, il s*eniuit que la ligne AË y 
ou le iious de l'angle B eA à ion 
double AC , qui ejft le côté oppofé 
à l'angle B, comme k ligne AI y 
ou le unus de l'angle C » à Ibn dou-^ 
ble A B j qui eft le côté oppofè à 
i*iu^le C y & comme la ligne B G » 
ouleiiausderangle.A» àiondour 
ble B C , qui eft le côté de l'angle 
oppofé à l'angle A. Ce qu'il faloit 
demcMicrer. 

Si le triangle ABC y étoitredan-^ 
gle , en (brte que l'un de fes angles y 
comme A &3êl dcoity le. centre I> 
du cercle conviendroit avec le 
point de milieu G de l'hypotenufe 
BC, par ^i. ^.&la ligne BGétanc 
teDcmi-diametre ducerdej ièroif 
le finus de l'angle droit , ou de l'aa- 
gleoppoTéA, ât la diembnflratioo. 

feroic de la même façaor . 
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THEOREME IV. ' 

* - - 

- *\ I r • 

• r' • - ' • • •..•».•.. -•|--#'«»« «•••r * f 

- - ■ ' . y -'-...•:}.. l . i i . . . 

^ans un triangle Se alêne y la fomme, 
de deux côtez^ ejl à leur différence y 
. . comme la Tangente de la moitié de, 
. :la fomme des anglesoppofez à ces 
: deux cotez y à la Tangente delà 

moitié de leur différence. 

% , . ' y • . - , 

TE dis que dans le triangle Scale- 
ne ABC , la Ibmme des deux co- 
tez A B , A G , eft à leur difFerence* 




comme la Tangente de la moitié 
de la fomme des deux angles B C , 
oppofez aux deux mêmes cotez 
AB , AC , à la Tangente de la moi- 

E <> 



io8 * traité de ta • * 
ttéxie la différence des mêmes air<^ 

Pourlademonft^ation, décrivez 
de l'angle A>À 4*imcÉWltedui!>ïus pe- 
tii côté AB > une circonférence de 
cercle, qui coupant l'autre côté 
AC prolongé, dônriaàGG kifom- 
jtiedescôtez AB^ ^C,\& GI> 
leur difFerence. Menez ks droites- 
B G , B D , & la droite DE parallèle 
à BG. Enfin décrivez du point D 
parlepointB, Tarc BF , & un autre 
arcdu point B par le point D* • ' ^ 

Cette preparatioioécant Élite» o» 
void par 3 2 . 1 . que l'angle extérieur 
G A B , eft la fomme des angles; 
ABC, ACB: c'eft pourquoy l'an- 
gle GDB, quien,efila moitié x par 
30. 3. fera la moitié des m^mçs ^* 

glcs A B C , A CBv &^ parte qu«- 
Fan^e ABD eft égalà^angle AD 
B , par f : I. il s'enfuit que l'angle 
4 B D eft auflî la moitié- de laibm-r 
me des . angles ABC , rACB. De 
plus i'angjle.G BD .éttnt.dani». uo. 



Géométrie 'Pratiqué. 
Deiiu<cârcWdkdifidk}par 31.3- c'e^ 
^cMu^uoy par 25^^. l'àjagle BD£ 
aufli droit. Ainfi à l'égard du 
siéme Rayon BD » Iwli^iMOG îem 
la Tangeace de Tangle BD Gr-^nii^ 
de la moitié de la fomme des angle» 
ABC, AGE, ligne DEiëâ 
iaXai^eme de l'angle D B C , qui 
eft égal a la moitié de la différence 
des?ââi»fC«>»igltM^t!iââC, AC B^ 
parce qu'il eit ce de quoy le plu« 
grand ABCfurpaflèlamoitiéde la 
fomme des angle» A BD , -&- cede 
quoy le plus pedt ACB eil moin* 
dre que la moitié de la même, 
ibmnie des angles A D B , à 

caufe que cet angle ADB eâégaU 
par 3ii . I., aux deuxD<.J^,( 

\ . Nous i^Qmidm9ê»f3[miiS^^ 

eft la ibmme des cotez AB, A C> 
& que CD eft leur différence. Nous 
içavons auili que B G eft la Tan- 
gente de la moitié de la iommedes 
angles ABC > ACB , & qiic DE dl 
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la Tangente de la moitié de leur 
différence : & parce que ces quatre 
lignes CG , CD, BG, DE, font pro- 
portionnelles , à caufe des triangles 
femblablesGBDi DEC, il s'enfuit 
que la fomme des cotez j AB, AC, 
eft à leur différence, comme la 
Tangente de la moitié de la fomme 
des angles ABC,ACB,àla Tan- 
gente de la moitié de leur différen- 
ce. Ce qu'il faloit démontrer. 

THEOREME V. 

^ans un triangle Sçalene ^ îe plus 
grand côté eft ula fomme des deux 
autres , comme leur différence à 

. la différence des Segmens du plus 
grand côté 3 faits par la perpèndi- 

\ culaire , qui tombe du plus grand 

, angle. . . / ; 

TE dis que fi du plus grand angle 
A du triangle ABC, on tire fur 
k plus grand côté BC > la perpen- 



Googl 



Géométrie 'Pratique. lit 
dîculaire A G 3 & qu'on décrive 
comme auparavant, du même an- 
gle A , à l'ouverture du plus petit 
côté A B , une circonférence de cer- 
cle > le plus grand côté BC eft à 1^ 




fomme CF des deux côtez AB, AQ 
-comme leur différence CD, à la dif- 
fercnceCE des Segraens BQ , G G. 

Car puifque le rectangle BCE^eft 
ég;al au rectangle FCD , par 3 f . il 
fuit par 14. 6. que les quatre lignes B 
C, CF, CD, CE, font proportion- 
nelles. Ce qu*il faloit demQn^ 
trer» 
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CHAPITRE III, \ 

^ DU CALCUL. DES 

_x R I A N. G L ES Rectangles- 
problème L 

jEtant connus les deux côtezstrouver 
les deux angles ai^us, 

SUpj)ofons que du triangle A B 
C > redangle en A , on con- 
noilTe les deux cotez A B ^ A C , 
4^ue nous mettrons d*aùtantxIetoi- 
. / ; / " • '. . &s qiie vous 
•X. . les voyez mar- 

fel quez icy dans 

j /N^ la figure. Pour 
À B trouver Pua 

des deux angles 

aigus B» C 9 Gomme B » iaites cette 

iuialogiey •••• 
Comme le côté adjacent ABj 324» 
jht cêté op^ofé AC % 135^ 
jUi^ le Sinus Tôt al _ looooo 
^/v/? quatrième nombre ^i 66S 
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Lequel fera la Tangente deTan- 
gle B, par Theor. i. à laquelle il ré- 
pond dans lesTables environ! 2.37. 
pour la quantité de Tangle B , dont 
le complément iè trouve vis à vis 
dans l'autre page, fçavoir 67. 23. 
pour Tautre angle C3 qu'on peut 
aullî trouver par cette analogie > 
Comme le côté adjacent AC 1 3 f 
Au cofié oppofe AB 324 
Aii^/i le Rayon 100000 
A la T âgé te de l'angle C 2 4000 a 
lequel le trouvera de 67 . 2 3 • comme 
auparavant. 

' " ■ > <r 

PROBLEME IL 

EJiant connus les angles i ô" l'un des 
cofiez , trouver l'autre cofté. 

NOus fuppofèrons icy les deux 
angles aigus B, C, du triangle 
redangle ABC d'autant de degrez 



; 5 de naifitutes 
^ . que Yous les 
l'I^i^^ . voyéz icy. mar- 

• • - • , ,v pieds. : ! Pour 

trouver l'autre côté AB j f3ates> 
par Theor,.\. cette analogie a 
< -.Comme le Sinus Total . 1005)00 
• .- //î I afigenUdci*angleC adja- 
ce* Xjetitaucûfté^mmJiC, 4:1^^6 
. Ainfilecoftéconm AC -324* 
^ . Au cofte qtC on cherche-. AB 15 5^ 
Ou bien laites» par Tbear:^ %> cettç 
autre analogie, 

^XiommeUSimtsdePmglcB-^i^o^ 
A fon cofté oppoféAÇ^. 324 
^1 Sinus de4' angle C 3 84 f 6 
A fon cûfié o^pofe AB 13 J" 



, . » « - ^ » 
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PROBLEME ,.JUJL 

Efiant connus les angles. y & un co* 
fie , trouver fhypotertufe, 

I\ Es angles aigus B , C, du trian- 
_j gle redangie précèdent ABC y 
étant* fuppofez' connus , -comme 
auparavant, & le côté AC de 9,24» 
pieds , . on trouvera Thypotenufe 
^C» en fatiant» par Thefr, %• 
cette analogie > 

. Comme le Sinus Total 1 00000 
, . A la Sécante de l* angle Cadjor 
cent au coffé connu AC 108330 
Ainfile cafté connu AC 53 24, 
A l'hypoienufe B Cv V 13^1 
ou bien en faifant ^zx^X^eor. 3 . cette 
autre analogie , ^r"^- . J 

Comme le Si%Us de ^an^ B 
5>2 3op 

Afon cofiéoppoJéAC .3 24 
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Ainfîle Sinus de angle A looooo 
A fin cofté oppofi BC 3 



' PROBLEME IV. 

. • . • - - 

fljiant connus les angles & l'hypa^ 
, . temfi , , trouver celuy qu'on 
. %ioudira des deftx cofiesa. 

NOus fuppoferons icy les deux 
angles aigus B , C , de la mê- 
me grandeur qu'auparavant » & 
rhypocenufèBC de 3 >■ i pieds. Pour 
trouver Tun des deux cotez A B , 

■ACj comme 
AB , faites» 
par The or. 3. 
cette anaio^ 

giç> ■ * 




Çomtne k Sipus Total 100000 
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' jil'hypotenufe B.C ■ gfï 
jimfi le Sinus de I? angle Ç jop 
A fon coflé oppofé AB .324 
ou bien faites, par Theor. 2. cecte 
autre analogie, - • 
Cèmela Secâte de ^ angle B 108330 
Au- Rayon 100000 
Ainfi l'hjpotenufe BÇ $fi 
Au cùfté AB . 3.i4 



PROBLEME V. 

Efiant connue ^hypotenufe & un co* 
fié a trowper Us angles aigus, 

POur trouver les angles aigus 
6 ) C s & premièrement l'an- 
gle C du triangle reâangle ABC , 

parlemoyea 
cl au côté con- 

nu âC,& de 
Thypocenuiè 
auflî connue 
B C, que 
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îil • -Traité de îa ' 
nous fuppoferons d'autant de pieds , 
que vous les voyez icy marquez » 
faites par Theor, 2. cette analo- 
gie> • 

_ Comme le cofié connu AC 135" 

^ A l'hy pot enufe connue BC gfi 
^ Ainfi le Rayon 1 00000 

A la Sécante de V angle C 2 60000 
qui fe trouvera de6y. 23. dont le 
complément donnera 22, 37. pour 
Tautre angle B , que l'on peutauffi 
trouver 9 en fkifànt par T^eûr. 3. 
cette analogie , 

* Comme l'hypotenufeBC jfi 

Aucofiè connu AC 1 3 f 
Ainfi Je Rayon 100000 

* ' , Au Sinus de l'angle B 3 8 4.6 1 
'qui fe trouvera d'environ 22. 37. 
'comme auparavant. 
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• . PROBLEME Vï. - 

EJiant cammiél'h^poUnufe ô'unco^ 
. . ..^.j trouver l'autre çojié, . .: 

POur trouver le cofté A B du 
triangle re£langle ABC, paap 
le moyen de l'autre côté connu 
ACde 13 f. pieds, & dcl'hypotç* 
nufe BC aufli connue de 3 5- 1 . pieds, 
on trouvera les angles aigus B, C* 
par le Problcme précèdent, & par 

Trobl. 2, ou 
cj^. -4,. on pourra 

trouvée le 




té A B qu'on 
cherche. 
Ou bien mul- 
tipliez l'hy? 
potenufe B C par elle- même , poiir 
avoir ion q.uarrdiZ3 loi. Multipliez 
aufli le côté connu A C par luyr 
même, pour avoir fon quarré' 



Digitized by Google 



ï 2 6 • • • iTraitê M- la-- 
1822 f 9 lequel étant ôté du pre- 
mier quarré 1 2 3 2 01, le relie 104,5)7 
ièra le quarré du côté A B , par 47. 
I. c'eft pourquoy on prend la 
iracine quarrée de ce reûe , on aura 
324 pieds pour la quotité du^çôté 
AB qu'on cherche, 
r " Ou bien encore ajoôtez le côté 
connu AC aThypotenufe BC pour 
AvdQ* leur fcMinne 486. O Aez le mê^ 
me côîé connu AC de l'hypotenufè 
connue BC, pour avoir leur difFe^ 
rcnce 2 lôi Multipiie»^n<êmblc cet-? 
te >iâii)iae.48iî>&; cette difTerencç 
ai<>.pouravoirleurproduit 104976. 
dont la raicine quarrée donnera 324 
pieds» comme auparavant) pour 
la- quantité du côté A B3 qu'on 
cherche. 

Il fuit de cette règle, que la moi- 
tié de la ibmme des Logarithmes , 
de la fomme & de la différence de 
Thypotenuie BC £c du côté connu 
AC, efl: le Logarithme de l'autre • 
côtéAB, qu'on cherche. 

PRO- 
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PROBLEME VII. 

Efiant cmnUs lès deux- ^dftezy trou^ 
ver l'hypotenufe. • ' 

« 

FOur trouver rhypotenuiè B C 
du triangle reâang^e ABQ par 
le moyen des deux côtez connus 

AB de 324. 
•pieds> âc AC de 
■ 135'. pieds, on 
trouvera pre- 
mièrement le$ 
angles aigus B> 
-C, par ^rohl. i. après quoy on pou- 

ra trouver l'hypotemi^ BC qu'oa 

/cherche , par Trobl. 3 . 

Ou bien multipliez les côtez con- 
nus AB9 AC , chacun par luy-mè- 
mcspour avoir leurs quarrez 182 2 f, 
I o+5?7<>, dont la fomme 123201 .eft 
le quârré de l'hypotenulè BC, par 
47. [. c'eA pouri][uoy li on prend la 
racine quarrée de cette ibmmc> on 

F 
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aura 5^1 . pieds , pour la quantité 
de rhypotenuiè B C , qu'on cher- 
che. 

Ou bien encore ajoutez enfèmble 
les deux côtes^ connus ■ AB » A C » 
pouravoirleur£bmme4f9. dont le 



lemble les deux mêmes côtez A B> 
AC, pour avoir leur produit 43 7409 
dont le double eft 87480 » lequel 
étant ôté du précèdent quarré 210- 
681 9 il refterài232oi9 dont ta ra- 
cine quarrée donnera i. pieds» 
comme auparavant j pour l'hypo- 
tenufè B<D qu*on cherche. 

Nous »* avons pas iey donné la do^ 
Tmnfiration de cette pratique^ ny de 
la dernière du Problème précèdent > 
'^arce qu*elle eft facile à trouver. 




é eft 2 1 06 8 1 . Multipliez en 
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; /CHAPITRE ÏVr 
-Tkikn&LES'"' Obl i<^u angles. 



JBftanf cmnm detitc cofiiezf^l* angle 





Uppoibns que du triangle obli- 
quangle ABC a ies deux côtez 

rf; ' .',r> rt^ : AC> BG9 foicnt 

."/Xp, dautatdepieds 
. . vous l^s 

/i-P _ X . voyez icym;àr* 
^ ' •• - X . - B & l'angle 

A oppofé au côté connu B C d'au- 
'tant,* de- degrez auflir qu'il «ft tçy 
.atacqué. irour trouver l'angle , B 
. oppofé à l'autre côté connu AC, 

faites , par Tl^eor. 3. cette analo- 



gie. 



F 9 
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'.. Comme le cojîé BC 24,9 

Sinus de fon ar^le oppofé 

■ •'• - - 'pîpdp 

'Ainfi le cofté 'A C A - ) . ; • i f 2 
■j. Au Sinus de fm angle oppofe 

qui fe rrouvem d'environ 3 f. de- 
grez , lorfqu'il fera aigu -, & quand 
S fera obtus , on ôtcra ces 3 de- 
grez trouvez de 1 80. degrez>, & le 
refte donnera i4f.degrez pour la 
quantité de l'angle B obtus. 



: PROBLEME IL 

^Eftant !Con77Us fes angles & un coflé^ 
' trouver celiiy qu'on voudra des 
■ ■ • ' deux autres cofiezi. 

- i;, 1..' ' ..j. > ...i - 

'T , Es', angles du triangle C 
' J-', 6tant fuppofez d'autant de 
dcgrèz que vous les voyez icy mar- 
quez, & le côté AG de 1 5-2. pieds, 
on trouvera les deux autres cotez 
£ '1 



l y GoOgI 
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AB, ACa comni^.ABj enfaifànt, 
par Zî&^'^r. ^. çrtte analogie, 

Comme le Sinus de l' angle ^ f / 3 6^^ 
AJon cofté oj>j)ofe AU - l f 2 

Ainfi le Sinus de l'angle C 5? 3 96'p 
T^ -Afin caji&oppûfe AB: • • 2^9 

Parce que l'angle G. eft obtus dans 
la ïecondQ figure , on le doitx}ter 
dea&o.degrez , & il rafteiu 70. dei 
grâz> doûc . le Siuus e(l le màoKi 
que celuy dé . 11 o , par Defii, . f . çp 
quigiicqùele côté AB le troiivede 



t>6 Traité ÀeU^- s, :^ 



PROBLitME III. 

EJiant connus deux câfie^ » & l'an- 
gle qu'ils con^ennmh trouver 
lei^ deuîê mires angles. 

LEs deux cotez AB, AC, du 
triangle ABC , font fuppofer 
d'autant de pieds vous les 



voyez icy éavquez, &. PiHagle A de 
jro.degrez. -Pour trouver chacui^ 
des deux autres angles B, C, ôtez 
l^an^ tfOftftu: A de ïSa; degrez, 
la moitié du r^e^donnera 5^. dçf 
gFez pourla moitié de la fqmme de» 
deux angles incoomis B^C : 8c pcren? 
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on fera» T^Theor.^ 
gie. 

Comme la femme des cojlez A By 
' AC • • . . 40S 
A leur différence . 104, 
Ainjî la Tangente de la moitié de 
I0 fomnu des atigles BtCi\/^%%i/^ 
A un quatrième nombre 364.03 
qui fera la Tangente de la moitié de 
la difference des deux angles B, C> 
a laquelle Tangente il répond dans 
les Tables environ 20. degrezpour 
]a moitié de la difièrcnce des 
deux ailles B» laquelle étant 
ôtée Ôc ajoutée à la moitié de leur 
{bmme f f, on aura le plus petit an- 
gle B de 3 f.degreZ)& le plus grand 
angle C de 7f. degrez. 

Ces deux mêmes angles B, C, le 
peuvent trouver autrement > • iàns 
feXervir du Theor, 4. comme vous 
allez voir dans le Problème fui* 

tant- ■ • • ' - ' ■ ' • ' 

• F 4» . 



Di 
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PROBLEME IV. 

Eftant connus deux cofiez»^ &. l'an- 
gle qu'ils comprennent , trouver 
, . . le tmjiéme cofié» . 

LEs deux côtez AB,AC,& 
l'angle A , du triangle ABC, 
font fuppolèz connus y comme au- 
jiaravant, & il cftpropofé de trou- 

• • "t r i ' 



*- . '• • ■ . 

verletroiliéme côté BG« On trou- 
vera i par le Problème précèdent , 
les deu3i angles B»C) ^ par TrohL% . 
(Pia pourra trouver le coté. B C » 
^u'on cbeïche, • • • 

Ou bien tirez de Tun des deux 
angles inconnus B, C, comme de 
l'angle C; iUrfon côté oppofë A B > 



Géométrie T^raFique. 1 2p 
la perpendiculaire CD 5 & dans le 
triangle rectangle ADC , connoif- 
lant les angles &Phypoteniife AC, 
on pourra connoiftre la perpendi- 
culaire CD, & le Segment AD, 
lequel étant icy ôté du côté connu 
AÎ3 5 on aura l'autre Segment DB. 
A in fi dans le triangle rectangle C 
DB 5 connoiflant les deux côter' 
C D 5 D B 5 on pourra connoiftre 
les angles & le côté B C , qu'on 
cherche. 



p 



■ PROBLEME y. ; ^ 

• , f . . . • * . • . 

ÈJlant connus les trois coftezy troU" 

ver les angles. ; 

Our trouver les angles A, B,. 
C , du triangle A , dontr ^ 
les côtez font fuppolèz d'autant ; 
de pieds que vous les voyez icy 
marquez , tirez du plus grand- 
angle C fur le plus grand" côté : 
A B , la. perpendiculaire C D , 
qui Iç divilera en ..deux Segmens ' 

■F f 



ÂtlxiBP^ 4^6 nous a:ouvecûÇâ;.£iaL 

I. « » ^ . i V - _^ • ^ -1 , ^ . * - » j J i - * : 

l**r ** * *" 

failint preihîéEément j ^l^epn..f^. 

cette, aoalogie»-: , ; ; V - ; ' « ' 
Comme kflHS£ravd,Cqfié^B 1 5'6. 
fomme des deux autres^cofte^ > 

Cud% .OM. — 4QJL_ 

Ainjî leur différence j 97 

. A la différence desSegmens A'T), 

laquelle étant ajo6tée au plus grand 
côté .A la;moi<tié de la^fommcv 
dpnriera 204. pëur le plus grand Se-», 
gment DB> te étant ôcée'du inléfœ;! 
plus grand* cdcé AB y la: moitié dp> 
refte donnera 5-2. pour lé pluspetit < 
Segn>ent A D . Et dans chatun de& : 
dpux . triangles .le^buigles. ADC^v 
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potçnufè y on pourra ooimoiftrepac 
Trobl. f. chap, 3. les angles A,B , 
dont les complemens étant ajoutez 
enfemble donneront: k. JxcMÛéojie 
angle C. • 

Nous avons donné dans nôtre 
grand Traité de Trigonometide 9 
une autre n^ethode pour reioudre 
ce Problème : mais la méthode ht 
l^us fiicite de tontes eft la faisan- 
te ) dom la .demonftratioci étanc 
trop longue > nous nous contenter» 
cons icy d'en ^pliquer iimplement 
la pratique. . : . !.. 

Ajoutez enfèmble les trois côtes 
connus, & de la moitié de leurfbm* 
me ôtez chacun des deuj&cdcez qiiii 
con^rennent l'angle qu'on cher*: 
che, comme fi on cherche Tangle» 
G) :on ôteca cfe ceetè.m(3iQéi9f38»t 
les deux cotez ACv BC»' pour 
avoir . les deux difFçrences 
7Pî î A prés cela faites ces deux ana* 
logics , 

Comme le premier cojié A C tf2 

F 6 
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i^i Traité de la 
• Ala première différence \y6\ 
■ Ainp l'autre différence y% 
: A àn quatrième Tiemkre p2îrr 
Cornue autre cofté RC 245» 
Au quatrième nombre trouvé^ i^fî 



A un feptiétne naître 37073^ 
lequel étant multiplié par. le Sinus 
Total 100000. la Racine quarrée 
dn:prodiiit donnera . pour le 
Sinus de la moitié de l'angle qu'on 
cherche, laquelle fe trouvera d'en- 
imQa37.3Ô. dont le douHe donne» 
ra par conièquent 7 f . degrez pour 
la quantité de l'angle propofé C. . 
- ' Quand on travaillera par Loga- 
xidimes 9 ce qui eit icy tres-com- 
mode , on ajoutera le Ix>garithme 
dii Sinus Total au Logarithme du 
reptiéme nombis trouvés &lamoi- 
tié de la fomme Cera le Sinus de la ' 
moitié de l'angle qu'on cherche. 




100000 
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SECONDE PARTIE. 

DE LA 

L O N G I M E T R I E; 

LA Longimetrie ^ ou la mefuré 
des longueurs , confidere les 
lignes à mefurer en trois façons dif- 
férentes : car elles peuvent être Ho^ 
rizontales ^ c'eft à dire parallèles à 
PHorizon^ ^ anc/janfes ^c^cfi h dire 
inclinées à THorizon s & Verticales y 
c*eft à dire perpendiculaires à l'Ho- 
rizon : & ces trois peuvent être ac-^^ 
cejjibles & inacctjjwles. Les accefjî^ 
blesiont celles dont on peut s'apro- 
cher 5 & que l'on peut prefque toû- 
jours mefurer a£luellement:&Ies/V^- 
accefjibles font celles dont on ne 
peut pas s'aprocher^ & que par con- 

Icquent on ne peut mefurer qu'à Tai- 



»94» Ir.ai^fé df.la 

de de quelque inftrument> dont le 
plus commode eft le Demi-cercle > 
dont ncms enfeigneroots l'uiàge dans 
lès Problèmes fuivans , ou nous 
nQt£s];fëryiron5lplûtofï de la Trigb • 
nometrie que du Compas & de la 
Règle 3 parce que c*eft le chemia 
le plus coure & le plus aflliré. 

Auparàvâht que dé venir àlaprâ* 
tique , il fi^ut rçaVQir quples lignes 
£è mefurentpàr d'autres lignes plus 
petites, qu'on appelle Mejures^Q(<\\ 
iifmt différentes dans les païs diiFe- 
jpens. La plus petite de toutes les 
mefures ^ dont on fe fert ordinais 
rement» .& quieiit comme l'origine 
de toutes les autres > ell ia lat^eur 
4'un grain d'orge , qu'on appelle 
Ligne, 

, Douze lignes font ^ùuce, 
. Douze Pouces font ua Tied, 
Ûn Pied & demy fait unçCoudée, ' 
Deux Pieds &c demy &>^t le Tas 
commun^ 
Deux pas communs ou ciiiiq Pieds. 
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font le '^Pas Géométrique. 

Six Pieds font une Toife^ow Braffe, 

vîCent vingt cinq pas Geometri-f 
ques font le Stade des Grecs. 

. Huit Stades , ou mille pas Geo- 
métriques , font le Mille d'Italie, 
que Ton marquoit autrefois par 
une pierre de taille > d'où vient le 
mot lapidem , quand on difoit (id; 
primum lapidem , pour dire , au pre- 
mier mille. 

Un Pas Géométrique mis en pen-i 
dule fait en une heure 1 84^. vibra-, 
tions fîmples. D'où il eft aifé dere-î 
Gouvrer b. longueur du même Pas^ 
Géométrique, fi elle eftoit perdue» 
ou altérée , par l'expérience com- 
mune , qui nous apprend que les^ 
longueurs de deux pendules font reci»^ 
proquement proportionnelles aux 
quarrez des nombres de leurs vibra- 
tions en tems égal. 

Faites un pendule d'unelongueur 
connue, en la prenant depuis le 
centre de mouvement jufques au 
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îi6 Traité de la 

centre du poids Ipherique j qui cH: 
fuijDcndu à l'extrémité du pendule, 
&: qui doit être le même que ccluy 
du pas Géométrique mis en penduf 
k, afin que ces deux pendules foient 
à peu prés d'une même pefanteur. 
Après cela contez le nombre des 
vibrations fimpics, que ce pendule 
fera pendant une heure : il eft évi- 
dent que fi ce nombre eft égal à ce- 
luy des vibrations du pas Géomé- 
trique, c'eft à dire à i84<j, la lon- 
gueur de ce même pendule fera 
égale à celle du pas Géométrique, 
lequel par confequcnt fera connut^ 
autrement on le pourra connoiftre 
par cette analogie , 

Comme le qn an é du nombre des "Si-' 
brations du pas Géométrique^ 

■ u4m quarré du nombre des vibra- 
tions du pendule s 

^infî la longueur du même pendule y 
A la long uuur du pas G eometriqtie. 



Géométrie Pratique. 13/ 



PROBLEME 1. 

Mefyrer um ligne H&rizêntaîe ac^^ 
ceffible des deux côtez. 

Bien que la ligne A B iàtt ac* 
ceûible des deux côtez A èc 
Bj on fuppofe néanmoins qu*on ne 

puiiiè pasaUer toatau long , com* 

me ii elle 

>Vl^g^'S^ xepreientoic. 

^'^^^^^'^^ d'un Efân^, 

ou Tép^if^ 
3- feur d*ua 

D-il bois: autre* 

-■ * - ■' - ' ment il' fe- 
roit facile de la mefurer actuelle- 
ment avec un cofdèau» .091 niieu;c 
avec une chaîne. - , >. , . • 
: Cboififlèz fur le terrain ynpQînt 
commodes <ommé Q & inc|iurez 
lesdeuxlignes CAaiCB) ^ue vous 
prolçngerçz en JP, ga E^^enf^r- 
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t3;8 • • Ttait£Âe:ia .' » 
te que les deux lignes CD, CE, 
foicnc égales aux deux CAjCB, & 
mefurez la ligne DE, laquelle par 
4r, j , fera égialcii lî^ligne AB, , qu'oft 

cherche. . , 

Ou bien tirez à volonté des deux 
«rtremitez A & B , * deuxi lignes 
égales & parallèles AF, BG, & 
mefurez la ligne FG, laquelle, par 
3 ; .1 . feraégaleillaligne; AB^ qu'oiï 
cherche. . 

PROBLEME II. 

Mefurer me ligne horizontale aC" 
- cejjihle feulement d'un côté. 

ON fuppofe que la ligne hori- 
zontale AB eft feulement ac-» 
èeifible du côté de A , OÙ |Mir-coo?. 
fequieht vous pourrez faire avec u» 
I>€mi-cer4è l'angle BAC, de telle 
grandeur qu'il vous plaira, (èloïi la 
comiiicktké du ternâti ^ comme de 
50. degrez>- par., la ligne Ajl^» qui 



« 
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pourra aulïï être de telle grandeur 
que Ton voudra^ comme de 144. 
pieds. Apres quoy faifant une fé- 
conde llarion en on pourra en-» 
core mefurer avec le Demi-cercle 
Tangle A C B , que nous Tuppoie,* 
rons de 1 30. degrez, & alors le troi- 
fîéme angle B inacceflible fe trou- 
yera de 20. degrez> parce qu'il eft le 

refte des 
deux pre- 













• 

ir 




c 




t 






2 cedens à 
180. de» 



• • ■ ■ 



grez 5 par 
32.1. Ainil 
dans le 
triangle A 
B C , con- 
noiflàntles 
angles &iç 
çoté A C, on pourra trouver le côr 
té> ou la ligne A B qu*on cherche^ 
par cette analogie. - ; , ^ 
.. Comme le Hinus de VangU B 

A [on cojîé ojfpfé AC 144^ 
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140 • " Traité de là -' 
' !dmjt le Sinus' de Ir* angle C >^6éo4, 
• fan Côté oppofé AB ^24 
' Cette méthode ne m'a jamais 
inanquéfenfiblemcfit) & elle réiiflî- 
ra toujours bien 9 pourvu que dans 
le triangle , A B C, il n'y ait point 
d'angle trop aigu, ny trop obtusj & 
comme il eft libre de faite l'angle 
BAC tel que l'ou voudra y on le 
pourra faire droit , pour avoir un 
calcul ^ui^ aii^. 

Mais il ne fera-pas belbin de cal- 
cul pour trouver la ligne A B,fî après 
âVôirfeit l'angle BAC droit, on 
{>fendk ligne AC d^une telle gran- 
fleur> que. l'angle C foitde^f.de- 
grez': ou fi après avoir fait l'angle 
Bac -de 60. aegrez , on prend la li- 
gne AC d'une telle grandeur^ que 
l'angle Ç ibit aufll de 60. degrez: 
CÛ1 plus geiietfakiiffefH; «ii^api^avtdiï 
^U^angle^ A C tel que l'en ^oui 
dra, on prend la ligne AG d'un^ 
ièllegmâddir, qiiei'angle C loie 
le complément de la mokii^4eraa* 
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gle A j car dans tous ces" c^s le trir 
angle ABC deviendra Ifofcele, & la 
ligne A C ièra égale à la longueur 
AB qu'on cherche. - ; i ' i- 



PROBLEME III, 

Mefurer d'enhaut une ligne iu" 
^ ' " - accejfible. 

PRemierement fi la ligne inae- 
ceflîble'eft horizontale , comme 
AB j au pied de laquelle il y ait une 

tour AC, en 
forte que l'an- 
'gîe CAB foit 
uroitjoh pour-- 
rà aifément 
mefurer cette 
ligne AB du 
ibmmct C de 
la tour AC, en mefurantavcc un 
Demi-cercle la quantité de l'angle 
vifucl A CB, que nous fuppofèrons 
de 60, degrez , & avec un perpen- 




iJ^t Traité de la 

dicule la hauteur AC de la tour, 
que nous fuppo ferons de 12 f.pieds, 
afin que dans le triangle re£cangle 
ABC , on puifle connoiftre le côté 
ou la longueur AB qu'on cherche, 
par cette analogie. 
Comme le Sinus Total 100000 
A la Tangente de l'angle vifuel 

C .-.V i73^of 
Ainfi la hautetir de l'œil AC i2f 

A la ligne A B 2i<^ 
: Si la hauteur AC n'eft pas preci- 
fément à l'extrémité de la ligne ho- 




Tîzontale à mefurcr D B ^ on mefu- 
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jfCRi donhme auparavant la quantité 

des angles vifuels A(Î^B » AQD^ 

pour trouver par une n^thode fem- 

blable à la précédente, la longueur 

des lignes ABy AD, dans là deux 

triangles redangles ABC , ADC, 

• après quoy on ôtera la plus petite 

AD de.-la plus grande A B , pour 

avoir aUsTefte Wpngueur de là ligne 
DB, qu'on^cherche. i^r-f I 

Mais cctte'hiethode fe peut abré- 
ger, en changeant les deux analo 
ies 5 qu'il faudroit faire dans les 
eux triangles rectangles ABC, 
AD C , en une ièule , telle au'cft 
la luivante. . . 

■ 

: Comme le Sinus Totale ... 
A la différence des Tangentes 
des angles vifuels ACD^ ACR, 
■ Ainft la hauteur AC- 

A la ligne T^B qu'an, cherche. 
Secondement fi la ligne à melu,- 
jer DB n'eft.pas horizontale, il fau- 
dra faire une féconde ftation en un 
lieu éloigné , de jia - première C au- 




144 Traité delà • 

tant qu'il fera poflible , fur tout 

quand 1» ligne àmefurer DBfera 



w - V. 




i' '• r. 




bien grande , comme en- E» pour 
prencCe de nouveau la quantité 
des angles vifuels AÊBj AED : & 
comme il fcroit icy inutile de me- 
furcr 1» hauteur A C, onmefurera 
en fa place k diftance des ftations 
EC. Aprés'quoy on ôtera de l'an- 
gle AED l'angle ACD, pour 
avoir l'angle ED.C , & dans le 
triangte ECD, connoiffant outre les 
angles le côté CE, cm pourra con- 

noiftre 



Géométrie ^Pratiqué. 14 f 
noiftre par la TrigoûQoietric, ce-, 
luy ^u'on voudra des deux côte;^ 
Em > CD. Pareillement on ôtera» 
derangle AEB l'angle ACB, pour 
aroirPanglcj&BC, & dans le trian- 
gle EGB , cpiHipiflàiit outre les an- 
gles le côté CE, on pourra trouver 
c^y qu'on voudra de§ deuxe^cçiç 
EB, Cô-v .^afifticflStia^i^ dans 

1?A"^Ï^^^ E D B , les deux côtcz 
' ^B , & l'angle cpfnpif i?P£% 
qui eltegalaiadilFerence des deux 
connus AED, AEB, ou bien cd^ 
noiflant dans le triangb^GD^i, les 
deux côtez CB, CD, & Vangle 
compris DCB, qui eft égal à Mf- 
rercnce des deux connus ..ACD^ 
ACB , on pourra connoiftré le troi- 
fieme côté, ou la ligne DB qu'on 
cherche. '.v' 

O eft de cette maniée qu'o me fure- 
rad" enhamUlÔgmmd^mchàmpdu 
étunpre, avec la hauteur d'mck». 
teauou d'unemaifonenlignedroiPe^ 
MlovgueurQulukrgeurimtoitt m 
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ie penchant d*une colline , oude quel' 
^ue autre chofe f enviable dont les 
extremitez foient en ligne droite. 



» I 



PROBLEME IV. 



Mefur^r de dejfus terre une lign^ho^ 
riaantale inaccejjtble, 

PRemierement ii Ton peut faire 
une ftation , qui fbit en ligne 
droite avec la ligne à mefurer A B , 
<:omine en C) faites au point C 



• • \ • î 
\ s 

• ... . ». : X 

il • 

l'angle B C D , tel, qu'il vous plaira 
par la ligne CD d'une grandeur yo- 
iontaire» & ayant fait uneièconde 
iîation au point D > meiurez ayec 
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Géométrie, Tratiquei 1:4.7 ~ 
«n Demi-cercle la quantité des aa- 
gles vifuels CDA , ADB ^ par le 
xuoyeii defqu^ ^ du premier C, 
il ne . fera , dilfi^lç de cori- 
noiftrc, tous les - autres angles, 
Ainfi dans le triangle AD C, con- 
noiiimt les angles & le çùté CD, 
pn pourra connoiftre le côté AD: 
&^4^sie triangle ADB, connoif^i 
fant les angles le c^^tét .A D , o» 

pourra connoiftre,le côté cala lignq 
AB qu'^n cherche. ^ . , 

. Secondement lî vous ne pouvez 
pas faire vôtre preroiç{:e ftation , en 

' un poiiit, qui 

€n ligne 
djrpite avec la 

à mejfureç 
è;^, faites- la nn 




D i VQus pourrez, 
. comme en C, 
, & mcfùrezavec 
un Demi-cercîe 
rangle vifuel AGB. Faites une 
fccondc fkaipm sn quelque lieu 

G 2 
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Ï4»S traité dé la '^^ ' 
commode» qui pâifièètcevddela/ 
première comme en D ^ ôc mcri. 
iiirez avec un Demi-cercle les an- 
gles ACDi BCD , ADB, ADC,i 
B^DG-y & avec uâ cordeau la ligne . 
CD. Dans le triangle BCD , con--. 
noiiiàmlesdeiixangiesC) D, leur 
£>nuae étant ôtéede iS»<iegrez>' 
dcmnera le troiiiéoie angle B, ô& 
parce qu'outre les angles^ on con- 
Boi^'k c6cé-CD , on poima trou<^ 
ver par la Trigonométrie , celuy. 
qu'on voudra des deux autres BC , 
B D. Pareillejnent dans le trianglq 
ACD » con^oiirant les deux angles 
C, D, leurfommeétanr^téedç 1 80 
degrez, donnera le tfoifiéme angle 
A 9 & parce qu'outre lesangles on 
connoiil. le côté CD, on pourra 
trouver cduy qu'on voudra <ies 
deux c6ce2 AO , AD. Ënfindans 
le triangle ABC, connoiflàjnt les 
deux côtez AC, BC, & l'angle 
«(unfKïs ACB i ou bien dans le 
crian^ A D B 9 coonoiiiànc les cô- 
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Géométrie Pratique. 145) 
tez AD, BD, & Tangle compris 
A D B , on pourra trouver le troi- 
fiémecôtéy oulaligrveAB) qu'on 
chcirchff. ' . • ■ 

- Comme, la ligne . . GI> .doit étxe 
d'Une longueur confîderable, û la 
ligne à mefurer A B eft extrême- 
ment longue, âc qu'il peut arriver 
queia diimace des deux points C,D9 
ne pùiilè pas être mefurée aduelle- 
mentaivecuacocdeaU) ouaVecune 
chaîne, on la xneiiirera par la Tri- 
gonométrie, par unç ièuleibÊioa 
que. l'oa pourra; ^re en £, ou en 
FvCQauneil a.fi(i£eii&i2né au Tro- 
bl. 2 . ou bien on la pourra mefurei 
fens^rigonometrie, par "Frobl. i . 
4x]lA i?ianie](e*doot je me ièrs ordi-' 
naireme|it. pour mefurer une fem«- 
irlable ligne inacelfible , eft telle. 
S^iiesL ui>e,{bi£ion en. quelque lieu 
commode, comme en G, & me* 
fiirez avec le Demi-cercle l'angle 
vifuel AGB. Prolongez la ligne 

AG en.D.,,'j&;.k ligne cn.C> 

G 3 



éh forte que les lignes CG» DGic 
foient chacune d'unegrandeurcoii'^ 
nue, & telle que l'on voudra. Me* 
furèz encore avec un Demi-cerde 
les angles vifuels^^ÇB» ADB, pour 
avoir dans chacun: des crianglea 
AGC, BG D , trois choies ccmk 
nuës y fçavoir deux angles & un db-^ 
té , ce . qui iuâit pour pouvoir con- 
noiftré par la Trigonométrie les 
côteZ'A^G) BG ^'âc^daiis le triangle 
AGBvOonnoii^t les deux côte% 
AGj BG, & l'angle G qu'ils com- 
pennent, on pourra trouver le troi*. 

iléme coté, ou la longueur AB» 
qu'on cherche, ' i no aî^i^^j^ 

Si le terrain ne vous >|^^tiiét paià 
de prolonger les l^es A G , B G > 
faites avec le Demi-cerdeies angles 
^ AGC , BGD , d'une quantité con^, 
nuë, par les lignes GC, GD-, d*u* 
ne grandeur auiii connue , & ache« 
vez lé refte comme nous venons dd 
dire. 

.Tou^^e^uç.aous.^vQP^^^dit^p'^ 

« 
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poiè que d'un même point de itai 
don on puifle voiries deux extremis 
tez A , B , de la ligne à mefiirer AB ^ 
mais s'il va quelque empêcbeménc» 
comme u dupointGonnepouvoic 
voir que la pointe du Baftion A, à 

r 




cauXe d'un Rave^i » quieftanede-» 

vant. la courtine ôtcroic la vûë.dc la 
pointe de l'autre BaftionBi on fera 
avec le Demi-cerde l'angle A GD 
d'une grandeur connue , par la li* 
gne GD d'une grandeur auffi con- 
nue , & on mefufera l'angle D avec 
un Demi-cercle afin que dans le 
triangle ADG, on puiflê con- 

G 4 
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noiilre par fupputaûon la ligne AG.. 
iiprés cela choiililêz un autre poinc 
commode , comme E , duquel on 
ptiiilè voiF points^ B > G $ afixib 
qu'on puiflè mefurer avec un De- 
Hiitcercle les angles A G E , Q E B > 
& avec un cordeau la ligne GE.. 
Ainû dans le triangle AGE) con-^ 
noiflant les cotez G A ^ GE > & l'an- 
£gle G compris oR-poun» con- 
ïioiftf e par iupputation le côté A E ». 
& l'angle G EA> lequel eftant ôté: 
de l'angle connu G E B , il reften^ 
Tangjle AEB. Faites enân au point: 
E l'angle BEG d'une grandeur con- 
nviëj par la KgneEF d'une quanti- 
té, auilî œnnuQ > & meiùftez l'angle 
F}, aân que dans le triangle EBF» 
fionnoiflànt deux angles & un côté > 
on pùiâè cohnoiârfi- le èôté EB$> 
& dans leiiciangle AE B > connoil^ 
lânt les deux côtez E A, EB , & l'an- 
gle compris £9 on pourra ccHmoiftre 
le croiiiéme côté>, ou^la ligne ABt 
^'on cherche.. 
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PROBLÈME V: 



/ . \ * ' 9 



' Mefirer me'hapeta accejjtbtei 

NOus (uppofèrons icy que laj 
hauteur AB eft acceifible, &: 
qu'elle eft perpendiculaire iùi le 
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Plan du terrain BH.'. Ptenèr I va^ 
kBiié fiir cePiaa BH, Je point H., 
^ vous Él&m^ez à plomb Je bâtoa 
IJ H haut, de . troi*^ ou quatre 
pieds, avecun Demi-cercle, donc 
IccentteFi^nde au point J>^ Se 

tiQûUe diamètre IbiÊ parallck à 

G 5 
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rHorizon , en forte qu'il réponde 
à la ligne horizontale DC , afin 
qu'on puifïè prendre la quantité de 
rangle vifuel ACD , fous lequel le 
fommet A eft vu : & parce que la 
hauteur AB eft acceffibler on pour- 
ra mefurer avec un cordeau ou au- 
trement la ligne H B , ou D C fon 
égale, qùenous fuppoferons de 144 
pieds : quanta l'angle vifuel ADC , 
nous le fuppoferons de 60 degrez , 
& alors on pourra trouver dans le 
triangle redangle A D C , le côté 
AC , par cette analogie , 

Cofnme le Sinus Total 100000 
y/ la Tangente de l'angle vifuel 

E i7P<^f 
JirtJïlecôtéDC i44* 
Au côté AC: ' 
auquel ajoutant 5 pieds pour la li- 
gne CB , ou DH, fi elle eft d'autant, 
on aura la hauteur propoféc AB de 
2 5'2 pieds. 

Pour connoiftre fi vous n'avez 
point manqué , faites une féconde 
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ilation en quelque autre lieu du 
même Plan horizontal HB, comnwr 
en G) où vous ferez ce que vous 
venez de faire en H , & vous cher- 
cherez la ligne AC dans le triangle 
xeâangle AËC laquelle fî vousave^ 
bien fait. Ce doit trouver la même 
qu'auparavant. 



PROBLEME VI. - 

Mefur.er itembas une hauteur imU" 

cejjtble, 

NOusfuppoièrons comme au- 
paravant > que la hauteur in«> 
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accellible A B ell perpendiculaire 
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ibr le Plan du terrain , & qu'on ne 
peut pas voir labaieB) autremeoo 
oa pourroit mefurer la ligne H & 
acceflibled'un côté, par Trobl. 2. 
& par le Problème précèdent on, 
pourrait mefurer la hauteur ABy 
comme fi elle étoit acceflible. 

Dans ce cas, il faudra faire deux. 
ilatioDS> dont la première foit par. 
exen^le en, où Ton prendra la 
quantité de rangle vifuel ADC, 
comme il a efté enièigné au Pro*» 
blême précèdent s & la féconde foie 
quelque autre lieu commodcy 
comoieenG» en force quele&trois- 
points G, B , Êiflènt une ligné 
droite, ce que l'on fera aifément 
parle moyen du Demi-eercle, bien 
que Ton ne voye pas la bafè B. 
Ayant dope tranfporté vôtre De- 
nû-cercle appuyé fur le même bâ*» 
ton au«poi^ H y mefurez la quan- 
tité de l'angle vifuel AEC, que 
nous fuppo&rons de 40 degrez: 
^uant 4U preouor A|jlÇ> nousje. 
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iuppofèronsdedode^ez. Meitirez- 
encore avec un cordeau la diftaiv* 
ce des ftations G H, ou DE fon 
égaler que nousilipporeix»isde48 
s>ied&. Cela étant ûippofé , ôtez de 
rangle A DC l'angle A E C, pour 
avoir au refte l'aogle £ A D ^ qui iê 
trouvera de %o degrez, & dans le 
triangle ED A) connoiflànt outre 
lesangles , le coté- ËD» on poum 
trouver celuv qu'on voudca des 
deux autres cotez AD , AËj après 
quoy dans léqùd on voiidia des 
deux tFi^uigles. reâangles ACD5 
ACE i où l'on connoiflr outre les 
angles , lliypotenufè , on pourra 
trouver te côté A Cv auquel 
ajoutant la luuteur de l'odl B C> 
on aura la hauteuc AB qu'on chec- 

Mais ce côté A C fê peut trou* 
ver bien plus facilénaent. Car puit 
que nous avons îiippofé l'angle- 
ADC de 60 degcez, comple* 
loçat CAD fgra de 59 degrez > dont 



Dig 
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la Tangente eft 57735- pour la ligne 
CD à l'égard du Sinus Total A G 
.100000 : & parce que nous avons 
Jfuppolé. rangle AECde4o degjrez , 
ion complément E A C Icia de f q 
degrez, dont la Tangente eft 11^17 f 
pour la li^e G£ , à l'égard du iniê^ 
jiicSinus Total AC 100000. C*«ft 
pourquoy fî on ôte la plus petite de 
jces deux Tangentes de ia plus gran- 

on aura 61440 pour leur 
rence DE j à l'égard du Sinus To- 
talAC 1 00000. Ainfî nous fçavons 
que Cl la ligne DE étoic de 6144.0 
pieds , le côté AC feroit de 1 00000 
fisé»i & pour fçavoir de combien 
de pieds ce même côté ACièra » 
lor^ue la ligne DE ne fera que de 
48.pieds , telle que nous l'avons icy 

fuppofée> on doit faire cette ana- 
logie. " ' ' * . ' 

Comme la différence desTangen» 
tes 6iâf4o 
Au Sinus Total 100000 
Ainfi la ligne © ^ 48 
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jîu cofté AC 7S 
auquel ajoutant 3: pieds pour la hau- 
teur de l'œil BC , on connoiftra que 
la hauteur propc^ée A B eft de 8 1 
pieds. 

• ■ ■ 

PROBLEME VII. 

Mefurer d'en haut mé hauteur in-^ 

accejjîble. 

SUppolbns que du fbmmet D 
de la tour DE, il faille mefu- 
rer la tour A B ) & que fa baie B 



D 




r 
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puiflè être vûë du point D, & de 
plus que les deux bafes E , B , foient 
«lu niveau > en forte que chacun des 
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deux angles E, B y foie droit, aiurei* 
jnent il iàudfa mefurer la hauteur 
A B , comn^e il a ,c£lé. .eafeigué au 

Premièrement lî Ta hauteur à me* 
furer AB eil plus grande que la hau* 
teurDË, on mef5rçra avecunper- 
pendicule la hauteur DE, & avec 
un Demi-cercle Tangle vifiielEDB , 
afin que dans le triangle rcdangle 
DEB, oh puilîè trouver p^ là 
•Trigonométrie , la diâânce EB, 
égale à ià parallèle C-D > &• fidans 
k triangle reéfcangle A C D , oa 
mefiire afvec un Demi-cercle l'an- 
gle vifiieL A DC, on pourra con- 
noiftre par liipputadon la ligne 
A C , à laquelle ajoutant la li- 
gne BC égale à la; hauteur DE^ 
on aura Ja hauteuf AB- qu^on^ 
cherche. { ' l J 

Secondement iî la hauteur à me* 
farer A B eft plus petite que la. hswt* 
teur DE, au lieu de mefurerla di^ 
ôance EB» oOiMcilire» Iç. rayo.» 
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viiùel DB, dans 
le même triant 
gle reitan^ D 
EB : & fi on me- 
^e encore avec 
le Demi -cercle- 
Pangle vifiiel B. 
DA) on pourra 
trouver par fiipputation. dans le 
triangle ADB , dont l'angle A B D- 
eft égal au connu BDË». k hauteuc* 
AB qu'on cherche.. 

PRQRLEME VIIL 

Mefurerlahauteur d'une montagne^ 
fur laquelle on eft Jîtué. 

■ 

NOus fuppoibns que fur la 
montagne , dont on cherche 
la hauteur», il y ait une plaine AB» 
aflcz étendue pour y pouvoir faire 
deux ftations A, B, defquelles on 
puiiiè voir un même point pris à'. 

campagne 2. comr. 
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ane £9 qu'il faut auiii fuppoièr de 
. même hauteur que la bafe de là 
montagne, & par conièquent au 




niveau avec les deux points C , D , 
qui répondent à plomb aux deux 
points de ftation A, B, où l'on pren- 
dra avec un Demi-cercle la quan- 
tité des angles viHiels CF£ > DG£> 
en fuppoiànt que les deux bâtons 
AF> BG, qui doivent être élevez 
à plomb , & fur leibuels le Demi- 
tcercle eft appuyé > K>nt égaux , ce 
qui rendra les deux lignes CF > DG> 
i%ales & parallèles , 8t con(equem- 
ment la ligne C D égale à la ligne 
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A B , qui eft connue, pui(qu*on la 
peut mefiirer avec un cordeau. 
Cela étant fait, puifque l*on con- 
noift l'angle C F E , on connoiftrà 
dans les Tables fa Tangente C E à 
régard du Sinus Total CF ; & pa- 
reillement puifque l'on connoift 
l'angle DCE, on connoiftrà fa Tan- 
gente D E à l'égard du Sinus Total 
GD égal au premier FC , & fi on 
6te la Tangente D E de la Tangen- 
te CE , la différence des Tangentes 
donnera CD ô u A B , à l'égard d'un 
Sinus Total FC ou GDde looooo 
parties : & comme la ligne A B efl 
déjà connue, pour trouver à l'égard 
de fa valeur le Rayon F C , on fera 
cette analogie. 

Comme la dijference des Tangentes^ 
Au Sinus Total -» 
Ainjî la ligne ABy 
A la ligne FC, 
de laquelle otantla hauteur de l'œil 
AF, il reftera la hauteur AC delà 
Biontagne. • 
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r— t - | - • i_ ■ I r --- --- I • ' ' ~ 

. PRORL.E.ME IX. 

^Mefurer la hauteur la largeur ^if^ 

ne montagne.. 

« • 

NOus fiippofbns que la mon- 
ta^ ABC ne foit: pasextré*' 
mement haute âc qu'on la puiilê 
aifëment parcourir depuis le haus 
jufques au bas 9 c'efi à diredepui^^ 




A > jufques en B, & alors on pourra; 
mefurer mécaniquement & hauteur 
AC,. & ià largeur AB».€5a.cette 

forte- '. ;\ . 

^ Pour donc mefiirer la hauteur 
A C ficla largeur B Ç , de la mon- 
tagne ABC> mettez à fon fomma 
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A la règle AD parallèle à l'horizon 
d'une longueur volontaire^ &la plus 
;rande qu'il ferapofliblej & il fera 
?acile de donner à cette règle une 
lituation horizontale par le moyen 
d'un niveau. Faites pendre de fon 
extrémité D le perpendicule DE 5 & 
au point où il touche la monta- 
gne 5 appliquez de nouveau la règle 
E D 5 égale li vous voulez à la pré- 
cédente 5 en forte que fa fituation 
foit to ûjours horizontale , & faites, 
comme auparavant , pendre de fon 
extrémité Dy leperpendicule DF, 
pour appliquer de la même façon 
une troiliémc règle FD> au point 
F 5 où il touche la montagne , & 
continuez ainfi^ jufqu'àcequevous 
foyez parvenu au bas de la monta- 
gne B. Cela étant fait 3 il eft évi- 
dent 5 que la Ibmme de tous les per- 
pendiculesDE, DF5DB5 donnera 
la hauteur AC de la montagne 5 & 
que la fomme de toutes les règles 
AD 3 ED> FD^ donnera la largeur 
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La largeur BC, & là hauteur 
AC» fe peuvent auill connoiilre 
par la Trigonométrie j en mefurant 
fa longueur A B de la montagne 
avec un cordeau > & avec un Demi* 
cercle Tanglc D A B , qui eft égal à 
l'angle ABC , à caufc des deux pa-' 
ralleles AD> BC$ car ainfî con- 
noiflant dans le triangle leélangle 
ABC, les angles & rhypotenufe 
AB, on pourra connœftre par fup- 
putation les cotez AC , BC. - 
• Icy on ne trouve la largeur BC, 
qiâe depu» le ^inc C , qui répond 
perpendicukiremeht au tommet A 
de la montagne, & fi on la veut avoir 
Prière 9 on fera de l'autre côté de la 
montagne , ce qui a efté fait de ce- 
Auy-cy. ' ^ 

S C. O -If I 'E*> • ■ 



Nous remarquerons icy en paffant^ 
enCune pièce de terre^^ inclinée & auffi 
longue que le penchant de la colline 
^B^e produira pas plus qu'une plat* 
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ne auffl longue que labafe BC. Car 
il ejl bien évident quejt la li^ne BC 
efi Capable de contenir par exemple 
cent arbres^ la ligne A B n'enpourra 
pas contenir davantage , bien qu'elle 
foit plus langue, à càufe des arbres 
qmcroijfent naturellement perpendi' 
culairesà t^Horis^n^ce quijkit qu*ils 
Jont bien perpendiculaires à la ligiie 
Herisiontale BC^ mais non pas 4 
l'inclinée A B, AinJi^elu]^J^^J§^ 
tromperait beaucoup, qui donner oi% :\ 
autant d*une pièce de terre fituée dos 
le penchant d'urie colline , fur tout 
jquand elle fera beaucoup inclinée ^ 
jque étune autre de même capten» fi^ 
jtuée da^s une plaine, 

PROBLEME X. 

• Mefurer la hauteur d'une Nuée, * 

POur mefurer la hauteur d'une 
nuée> loriqu'ellen'aurapasuijL 
.mouvement trop rapide, il faut que 
:deux obfervatevrs ibientiltuez dans 
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une longue plaine > & éloignez 

tre-euxautantqu'ilfèrapo&ble» ea 




fortequeneanmoùislà diilance AB 
4e:S ilâcions ne ibit pas ii longue 5 
que l*un desobfèrvateursnepuiflè 
entendre on coup de mousquet que 
l'autre doit tirer) pour faire con- 
noiûre au premier qu'il doit regar- 
der 01 même temps que luy un mê- 
me point r^narquabl^ de- la nuée» 
dont ils doivent avoir convenu en 
fe quittant) comme C, pour pren- 
dre diacun en même temps avec 
un Demi<ercle, la quantité des 
angles vifuels C D E , CED-, car 
ainû on aura dans le triangle DCE> 
outre les angles > le côté DE connu» 
comme étant égal à la diflance des 
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ftations A, B , laquelle fè peut ai- 
fement mefurer avec un cordeau > 
ou autrement. C'eft pourquoy on 
pourra connoiftre par la Trigono-» 
metrie celuy qu*on voudra des deux 
côtez CD, CE , & en fuite la per- 
pendiculaire CF ) à laquelle ajoû- 
tant la hauteur de Toeil , on aura la 
hauteur delà nuée qu'on cherche. 

TROISIEME PARTIE 

DE LA 

PLANIMETRIE. 

COmme dans la Longimctrie 
on mefure les lignes par d'au- 
tres lignes plus petites > de même 
dans la Planimetrie on doit mefiirer 
les Plans par d'autres Plans plus pe»' 
tits , qui font îoûjours quarrez, 
parce qu'ils font les plus commo* 
des dans l'ulàgej comme par de* 
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Traité de la 
quanez» de toifes 



pied 
âcc. 

j Comme fi du ParaUelogranmK? 
reaangle ABCD , la longueur AB 

^ étoit de f. 

^ toifes > &. 
3 la largeur 

BC de 4- 

... Taire ou le 
1 contenu de 
ceParalldo- 
gramme le 
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ta 



4 



B 



trouveroit de ao. toifes quarrées, 
qui font formées par rinterfedion 
de certaines lignes tirées en long 
& en travers par- les divifions des 
cotez pppofez du Parallelogram- 
Bie propofé ABCD. 

De même pour avoir le contenu 
bu la capacité du quarré A E , qui 
reprefente une toife quarrée , « 
dont chacun des côtcz eft parcon- 
fequentded. pieds, nous tirerons 
par les divifions des côtez oppofcz 
des Ugnes droites , lefquelles paf 
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leur mutuelle interfedion forme- 
ront 3 <5. pieds quarrez, pourraire 
du quarré propofé , ou de la toife 
quarrée AÊ. 

Néanmoins Paire de ce quarré 
A E & du Parallélogramme redan- 
- gle ABCD , Te peut trouver avec 
bien moins de peine, par la feule 
multiplication. Car fi on multiplie 
enfemble les nombres des deux co- 
tez qui font l'angle droit , c'eft à 
dire la longueur par la largeur, on 
aura le nombre des mefures quar- 
rées contenues dans le Parallelo- 
gramme propofé. Ainfi multipliant 
f . par 4. on aura 20. toiles quarrées 
pour le contenu du Parallélogram- 
me redangle ABCD, & multi- 
pliant 6. par 6. on aura 3 6. pieds 
quarrez , pour la valeur de la toi- 
fe quarrée AE. 

D'où il fuit que quand on multi- 
plie deux lignes enfemble, on a le 
contenu de leur redtangle , c'eft à 
dire d'un Parallélogramme rcf^tan- 

H 2 



Digitized by Google 



tyi '' Traité de la 
gle 9 .dont elles repreièntent la loû« 
gueur & la largeur : & que quand 
on multiplie une ligne par elle mê- 
me» on a la çapaçité de ibnquarré.* 
AvoTi on connoiilra qu'une toile 
courante ayant 6. pieds , une toifc 
quarrée aura 3 6. pieds <}uarrez $ & 
qu'un piedayanc 12 .pouces>un pied 
quarré aurai44,.pouces quarrez ; 3c 
que pâreiUéinent tine per<^e ayant 
1 8. pieds i vne perche iquarrée aura 
3 2 4. pieds quarrez j aijD U des autres. 

C'eft pourquoy quand on aura 
des toiiès quarrées à réduire en 
. pieds quarrez , au lieu de multiplier 
ces toiles par 6. il les faudra multi- 
plier par & quand on aura des 
pieds quarrez à réduire en pouces 
quarrez » au lieu de multiplier ces 
pieds par 12. on les multipliera par 
J44. Tout au contraire quand on 
aura des pieds quarrez à réduire en 
toifès quarrées 3 au lieu de les divi* 
ièrpard. on les diviièra par 3 & 
q^uand on aura des pouces quarrez 
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à réduire en pieds quarrez, au lieu 
jà& les diviièr par 1 2 > on les. doit di> 
-viièr par 144. 



CHAPITRE h 
Theo&emes. 

• THEOREME J. 

Si de la ligne cowbe ABd dota le 
diamètre eft AD-, & la touchante 

' mfovmetefiAE^paraUeleàl'or^ 
donnée OD^nforme fur le diame» 
tre AD y la ligne courbe AFGy 
dont l'ordonnée T) G fuit égale à là 

'yjfarîie Al terminée par la tou^ 
chanSe iorreJjj&nda^U Cly &pa- 

'- reillement l'ordonnée LF égale à 
la partie AH terminée par la tou» 
chante correfpondante BHy ô* 
■ aiîifi des autres , ô" qu'on tire la 

' droHêACN/pace ADGFAfe* 
ra double du Segment ABC A, ' 

PQur la demouftration » tirez 
par le ibmiiact A à la touchaii- 

H j 
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te CI, la parallèle AN, & prenez 
Itir la courbe ABC, le point M in- 
finiment proche du point C, & 
alors la ligne CM étant infiniment 
petite pourra pafîèr pour une ligne 
droite , & par confequent pour une 
partie de la touchante CI. Tirez 
par le même point M au diamètre 
A D , la parallèle M P , & achevez 
le parallélogramme MPGQ^ Enfin 
tirez la droite AM, & par le point 
S au diamètre AD la parallèle ST. 

Cette préparation étant faite, on 
connoiftra aifément que les deux 

P parallélogram- 
mes DGQR> 
PTSM font 
égaux , puis- 
qu'ils ont les 
Cr J) P c angles & les 

cotez égaux , 
chacun au ficn. Et parce que le 
parallélogramme PTSM eft égal 
au parallélogramme CNSM, par 
3 1 . & queceluy-cy efl: double du 











: • NX: 
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triangle AGM, par 41 . i . il s'enfuit 
que le parallélogramme DGQR. eft 
aufli double du triangle ÂCM. Ët 
comme le point Qjcombe.fur U 
courbe AFG en 0> parce que le 
parallélogramme PGQM n*a point 
de largeur, puifque les deux points 
C 9 M » ibot fuppoCez infiniment 



DGOR. pour le p 



trapèze DGOR eft double de fon 
triangle corréfpondant ACM. 
D'où ileftaiie de conclure» que 
tous les trapèzes infinis , dont I*e£^ 
pace ADGFA eft compofë , (ont 
doubles de tous lest£t»)gles ic^fim^ 
correfpondans , qui coppi^Éent \t 
Segment ABC A, &queparcon*- 
ièquent tout l'elpace iADGFA eft 
double de tout le Segment ABCA« 
Ce qu*il faloit démontrer. ' V 
" Ce Théorème eft de grand ufage^ 
comme vous verrez dans la fuites ô* 
Je n'ajf ^as encore appris que perfonm 

H 4 
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4^ ait démontré Jt généralement que 
nous, I . 



THEOREME II. 

•Une 'Parabole eft à. m paraUelO" 

« gramme de même bafe & de même 
hauteur i comme z.efii^'^. 

POur démontrer dans la même fi- 
gure, que iî la courbe ABC 
fift la circonférence d'une Parabole 
telle que nous l'avons définie ail- 
lcurs,re(pace Parabolique A D CB A 
eft au Parallélogramme ADCËj qui 
a la même baie D C 3c la même 
hauteur^ comme 2. eflà 3) que l'oa 
en forme par le Théorème précè- 
dent > furie diamètre AD» la cour* 
be AFG , (qui lèra la circonféren- 
ce d'une autre Parabole , dont le 
Paramètre ièra le quart de celuy de 
la propofée ) comme il a eilé en- 
ièigné au Théorème précèdent, 

fVL nom avons démontré que Teff 
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pace A DGF A eft double du Seg- 
ment Parabolique ACBA, & a- 
lors on connodftra aifément que te 
petit eipace Parabolique ADGFA 
n'eft que la moitié du grand A D C 
B A , parce que les ordonnées GD, 
L F, 6cc. ne Îqto. que les moitiez des 
ordonnées .correlpondantes CD, 
. BL , ôcc. ou des lignes AI, AH 9 
&c. par laï|iBi»pneté de la touchan* 
te de cette Parabole, qui eft plane» 
& que par confequent le même 
grand eipace Parabolique ADC 
B A eft quadruple duSegment AC 
B A »&; k triangle ADC triple du 
même Segment, & confèquem- 
metu^ lei^pacalk^ogramme ADCE, 
fextuple .4^a»ême . Segment A G 
B A : & comme nous avons recon- 
nuque la Parabole ADCBA, eft 
quadruple de ce Segment, il s'en-» 
fuie que la Parabole ADCBA eft 
au parallélogramme ADCE com- 
me 4.. à 6, Qju comme 2. à 3. Ce 
q.u'il fi^oit.deciQntrer. A 
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• ^uifque le triande ADC, ou AE 
C fin égal efl tripk du Segme$a AC 
B A, // s'enfuit que le complément 
^Parabolique ABCE efi double du 
même Segment i& parce que le parole 
télégramme ADCE eft fixtuple de 
ce Segment', le complément Tarabo^ 
lique ABCE fera au paraUela^ 
gramme ADCÉ > comme 2.à6yOU 

comme i.à^. 

Si la Parabole KDQ étoit folide^ en 
firte queJes cubes des or damées CD, 
BL) iyc. fujfent proportionnels aux 
parties correspondantes du diamètre 
AD, AL , on trouvefoit par un rai* 
finnement fimblable au précèdent, 
que le Segment Parabolique ABCE, 
feroit au parallélogramme ADCE > 
comme \ .à ^^p/irce qùeiaproptkté do 
la touchante de cette nouvelle Para* 
bole efi que AI, ou DG fon égale efi à 
l'ordonnée cor re (pondante CD, cSmo 
2.à^,ô' que pareillement AH ou LF 
/on égale efi à l'ordonnée corre^onr 
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dante LB> comme 2.à^,& ainfi de 
•toutes Us autres. 'D'où ton cmehd 
J ans peine que le petit efffoceTarabo-^ 
lique ADGFA eji auplus zra»dè^ 
ilîB Aj aujjî comme z.a^: & comme il 
eft OU' Segment 'Parabolique KQ&Êi^ 
comme 2.âi, par leTkeoreme precc" 
dentiil s'enfuit queVefpace Tarabor* 

lique ADChAf^mê^mm^arnh 
bolique ACBA, corhme 3 . i ij é'C, : 
On trouvera auJJî par un raifonne» 
ment femblable au précédent ^que fi la 
Parabole ADQ eft d*un degré plus en- 
levé ^ en forte que les quarré-quarrefH 
des ordonnées CD , BL, &c, f oient 
proportionnelles auxparties corre/pS*' 
dont es dyi^ametreKD^KL^à'c. le 
complément Parabolique ABCE efè 
auparaUelogramme ADCE^ comme 
I f 5 parce que la propriété de la tou^ 
chante de cetfeP ar^wolePlanoplan^. 
eJlqueAl ouDGfon égale efi à l'or-, 
donnée correfpondante CD c$me 5 ; à 
4, & que pareillement AH ou LFfo» 
égale eft à l'ordonnée correfpondantç, 

W 6 
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BLiComme^.àj^. ^*aUilefiaiJeSe 
conclurre que le petit efpace Œ*arabo- 
lime Àl^GF A efi au plus grand ^ 
^CBA-t aujjî comme 3.^4, &c. 
. Ainfi m peut démontrer que dans 
une Juite infinie deTaraholes dedif-" 
ferens degreZy le Segment Tar aboli-' 
que ABCE eft au parallélogramme 
!^^fDCEiComm Lai^^yà^f^à 69 
& air^ enfuit e felm l'ordre des nom* 
bres naturels % ce que l*<m doit bien re» 
marquer iparce que dans la fuite nous 
en tirerons de belles confequences. 
Cela dépend de la propriété des tou- 
chantes de toutes ces 'J*arabide s tquit 
ejl que Alefi à l'ordonnée corr^on^ 
dante CD y compte i .à comme z . à 
^ycomme ^2 ^,comme 4.4^ f , éfainfi 
en fuite. Cette propriété fera facile à 
démontrer à celuy qui entendra un 
feu l'Algèbre $ & pour ne pas tn^éloi" 
gner de la brièveté que je me fuis pro» 
pofee dans ce Traité de Géométrie, 
pratique i je n*en par 1er aj pas^ da^ 
vantage^ " 
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THEOREME IIL 

Lafimm des quantitez infinies eH 

contitmeUe propwtian arithmeti^ 

que en commençant depuis ejiémr 

gale à la moitié de la plus grande 

multipliée parle nombre qui expri^ 

me la multitude de tomes ces quan^ 
titejs. 

PUilque l'on CuppoCc que toute» 
ces quantitez font dans une 
condnuelle proportion aritfameti* 
que,on peutconfiderer la plus gra». 
de œmme la bafe A C du triangle 
ABC, & k plus petite, ouo, 
comme le iommec B» & toutes les 
autres comme des lignes droites ti- 
rées par^element à la bafe AC au 
dedans du triangle ABC > en ibrté 
qu'elles diviiènt la perpendiculaire 
BD en une infinité de parties éga- 
les, afin que ces parties égales étant 
félon rordre des nombres naturels ci 
}>^9h ^Ç» e« les comtant depuis £^ 
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.& confèquemment dans unecond* 

tiuelle proportion aiithmetique, ces 




lignesconierventune mêmepropoi?- 
tion,à caufe delaliniilicude des tri- 
angles infinis, dont le triangle ABC 
ci): compofè : & qu^ainfi la perpendi- 
culaire B D repreiènte le nombre 
de ces mêmes quantitez. Et parce' 
que multipliant da baie AC par la 
perpendiculaire BD^on a le contenu 
du parallélogramme reâ;angle A£ 
FC j qui a même bafè & même 
hauteur que. le triangle A BC» âs 
qui eû double de ce méme triangle» 
par 41 . 1 . il s'enfuit que la moitié de 
ta plus grande quantité. AC multi- 
pliée par la perpendiculaire BD, ou 
par le nombre des quantitez iniinies 
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«ithmetiquement proporcionnet^ 
k:s,eft %ale au triangle ABC, c'eft à 
dire à la ibfnme de ces méiiie^ quan<>^ 
titez. Ce qu'il fàloit démontrer. 
• . Ce Théorème eftaufflvraj, quand 
iemmh'ê des quantitez en conti^ 
nueJie profmio»^ritkmetique t^ejt' 
pasjnfnyyjïaulieu de laplus graw^ 
it^pnnd la fomme delà plusgrandt 
& 4elapimfotite<î< *màiëc&nime ce* 
la ne cotUribuë rie» à nàtre deffein^ 
nous n'en parlerons pas davantage. 



THEOREME IV. 

La fomme des quarrez infinis de» 
quantitez en continuelle pr4tportwn 
. arithmétique y en commençant de- 
pmso^'efl égal au tiers duplusgrad 
■ quarré multiplié par le nombre^quà 
exprime la multitude de ces quar'> 
rez. 

PUifquc l'on (bppofê que Ieso6>* 
tez de tous ces quarrez ibnt 
dans une continuelle proporcioa 
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arithmétique ^ on peut confiderer 
tous ces quarrez dans une Pyrami- 
de» dont la bdè ibit le plus grand 
quarré , & le fommèt le plus, petit 
quarré ou o 9 en (brte que tous ces 
quarrez qui compoient la Pyrami- 
de, diviient fà hauteur en une infini- 
té de parties égales,afin qiie ces par- 
ties égales eftant dahs une conti- 
nuelle proportion arithmétique» 
en les comtant depuis la pointe de 
la Pyramide , les côtez de ces quar- 
rez ibient dans cette même propor- 
tion 9 & qu'ainil la hauteur de la 
Pyramide reprefente le nombre de 
ces quarrez. Et parce qu'en mulci- 
pliant la bafe de la Pyramide par 
là hauteur > on a le contenu d'un 
Prifine> lequel par 7. 12. eft triple 
de la Pyramide > il s'enfuit que le 
tiers du plus grand quarré multiplié 
par là hauteur de la Pyramide , ou 
parle nombre des quarrez » eii égal 
à la Pyramide > c'eft à dire à la£^m- 
medeffs mêmes quarrez. Ce qu'il 
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ialcit démontrer. . 

Comme cette demondration e0; 
particulière , & qu'elle dépend des 
principes de la Stéréométrie 9 dont 
nous n'avons pas encore parlé) nous 
en donnerons une autre plus gena- ' 
rale> de laquelle nous tirerons pla« 
ûeurs belles confèquences. 

Soit fur l'axe AD la Parabole pla-' 
ne ABCD , dont CD foit perpen- 
diculaire à l'axe AD, & par coniè" 
quent une ordonnée» & ibit ache- 
vé le re^angle ADC£. Divifeï l^. 




^té A£ en une infinité de partief 
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égales , & menez parles points de 
idiviiion des lignes parallèles entre 
^lles & à Taxe AD » lefquelles iè' 
Vont terminées à la circonférence 
ABG de la Parabole , &compofè- 
ront le complément Parabolique 
~ABC£ i de forte que la ligne AE 
reprefentera le nombre de toutes 
ces parallèles, dont lès quarrez font 
dans la raifon des quarrez des nom- 
bres naturels , Ojijijgj&c. &cGn- 
fèquemment des quantitez en con- 
tinuelle proportbn arithmétique» 
par la nature de cette Parabole. 
C*eft pourquoy on peut confiderer 
le complément Parabolique ABCE 
comme la fomme des quarrez infinis 
de quantitez infinies en continuelle 
proportion arithmétique , dont le 
plus grand eft ËC » ôclepluspedt 
ou o eft le point A. Et comme en 
multipliant ce plus grand E G 
par la ligne A E , qui exprime le 
nombre de tous ces quarrez , on a 
Taire du redangle AOCE , lequd 



Geofrieitie 'Pratique. 1 87 
«ft triple du complément Parabo- 
lique ABCfi) par Theor.i . il s'eoûni; 
que le tiers du plus grand quarré 
EC multiplié par le nombre AE 
de tous les quarrez, eft égal au com» 
plement Parabolique ABCË» c'eft 
a dire à la fomme de ces même$ 
quarrez. Ce qu'il fàloit demon- 
•trer. .. 

*• * * • 

. S C O L I E, 

'. On démontrera de la même 
^on que /a fomme des cubes infnis 
des quantitez en continuelle fro^atr 
■iiouarithfaetiqueyencwnménfât de» 
■puis Q^fi égale au quart duplusgrâd 
cube multiplié par le nontbrequiexf 
frime lamultitude de ces cubes y en 
iùppolànt que ABCD (bit une P»- . 
jabole cubique , où il arrive que 
redangle ADCE eft (juadruple du 
complément Paraixiliquë ABCE, 
par Theor. 2. Car toutes les parallè- 
les de ce complément ièront com- 
me les cubes oes nombres naturels» 



\ 
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par la propriété de la Parabole à 

&c. 

C'eft auifi de la même façoa que 
Ton démontrera , la fomme des 
•quarré-quarresi infinis des quanti' 
tesi en continuelle proportion arith- 
tnetique, en commençant depuis o, eji 
4a cinquième partie du plus grand 
quarré-quarré multiplié par le nom" 
pre qui exprime la multitude de ces 
quarré-quarrez y en fuppolantque 
•ABCD foit uneParabole d'un degré 
plus élevé 9 & ainû en fuite des au* 
cres Puiilànces. 

• Ainfiyous voyez par ceTheor^ 
me & par le précèdent) quQlesfim" 
mesdequantitez,qui font dans une 
continuelle proportion arithmétique^ 
de leurs quarreZi de leurs cubes^ de 
leurs autres Tuijfances par ordre 9 
font à la plus grande multipliée par 
ienomhre de Heur multitude, comme 
-i.àiyà^ià^à^y & ainfi enfuite 
félon l^ ordre des nombres naturels^ 
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THEOREME V. 

Unpolygone régulier efi lafnoitié du 
rèB angle fous fa ctrconference 
la perpendiculaire 9 qui tombe du 
centre fur le milieu de l'un des 
côtejsi._ 

JE dis que Paire àa polygone re- 
guUer BCDEFG eft la moitié 
au re£bangle (bus la circonféren- 
ce DO & la perpendiculaire AH 9 
qui tombe du centre A fur le milieu 
H du côté CD. Car puifque DO 
eft la circonférence du polygone» 
ou la ibmme de tous iès côcez 9 û 
on la diviiè aux points C)I>K,L,M9 
en audmc de pardcs égales que. le 
polygone régulier aura de côtea^ 
chaque partie fera égale au côté du 
polygone : & fi on tire au centre A 
par les points de divifion des ilignes 
droites > il iè formera des triangles 
égaux entre eux & à ceux qui le 
font au dedans du polygone par les 
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ffayonsdrez de/bnceotreichacim 
de Ces angles > parce que tous ces 
triangles ont 
des hauteurs 
& des bafes 
égalés. Ceft 
pôùrquôy - là' 
Comme de tous 
les triangles ) i 
dont les bafes^ 
icaitXur la-.diH;i^ 
conférence ïhiz<2 
Oj c*eft à dire, , 
tout le triangle x. 
PAO , fera 
€gal à la fom-i , 
yne d'autant de» M 
triangles égawL^ 
qui compoienc 
le polygone 




c*eft à dire à tout le polygone $ Se 
comme ce triangle eA la moitié, du 
reftangle DO A H,, par 41. i.. le po- 
lygone feraauflila naoitié du même 
i:eâ:angle.Ce qu'iLÊdoic demoatcor. 
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THEOREME VI. . 

Un cercU^efi la moitié d^un reBkn^. 
. £ie fous fa circonférence &fof^ 
' rayon. , . » . 

Ci£ Théorème eft une ccyiiè-! 
iquence du précèdent) car ca 
qui a efté démontré d'un polygone 
régulier, iè doit entendre d'pn cer^i 
de > qui eft un polygone régler 
d'une infinité de côtez , pù la per* 
pendiculaire qui tomjijte du centre 
iuiTun des côtez^ devient le rayon 
du cercle. 

Si vous voulez une autre demon- 
ilration 9 divifez le rayon du cercle 
en une infinité de parties égales , & 
décrivez du centre du même cercle 
par les points de diviiion autant de 
circonférences de cercle , qui fe- 
ront toutes en proportion arithmé- 
tique , parce que leurs rayons ibnt 
ilans cette même proportion s & 
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parce que le redangle ibus la plus 
grande de toutes ces drconferen* 
ces> qui eft ladrconference du cer- 
cle, êç le rayon > qui eft le nombre 
de leur multitude , eft double de 
leur iomme» c'eft à dire -de tout 
le cercle » par Theor. g. il s'en- 
fuit ^ue le cercle eft la moitié du 
redanglé ibus là circonférence Sx. 
ibn rayon. Ce qu'il fàloit démon- 
trer. On démontrera de la même 
fiiçon qu'un fèdeur de cercle eft 
la moitié du reâangle ibus £bn arc 
& ibn rayon. 



- THEOREME VII. 

Le diamètre ^un cercle eft a fa cir'^ 
conférence i environ comme 7. à 
22iOU comme 1 00 . 3 14. 

* 

POur démontrer cette vérité , ti- 
rez du centre C du Demi-cercle 
ADB, fur le diamètre AB la per- 
pendiculaire indéfinie CD) & tirez 

de 
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de resftremîté B du même diamètre 
> uneljgQe quelconque BE,- 
qui coupe la pjerpeDdjfittl^r© jC 
prolongée quand il en fera4e.bcr; 
loin, enFj ia circonférence du. 




-Demi-cercîe en E , par où vous ti- 
jrercz àlaligneCD, la parallèle in- 
déterminée E Gj, qui fe trouvera 
terminée enG, .entaifantlG égale 
à ià partie correlpondante CF. 
Conjme il eft libre, de. tirer la. ligne 
BE comme l'on vi)udra> autant de 
points E differens que I*on choiiîra, 
.autant.de p<MfltsGdifÉcrens on trou- 
vera.,, que roja joindra par.unc ligne 

I " 
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i.ip^ Traité dé -la * 
courbe» qui pailèra par le point 
telle qu'eft icy A GO, qui a un 

de AC 9 & une afym^ote BI^-» qui 
it^ perpendiculaire au diamecr& 
A& Nous appellerons cette ligne 
CQUcbe AGO, ^adt^riee Qeome" 
l^'igue^ parce qu'elle çpntribuë en-? 
derementà la quadratiiiràdu cercle > 
fiaiSe^mec ^.^dianietce. A!^ & 
Symptote BH, elle comprend un 
efpace indefiny ABHO, qui efl 
preciiënient égal aucerde,^ doncle 
xiiametre ell AB^comme nous allons 
démontrer. 

Tirez par -Té pûul^A au diamètre 
AB) la perpendiculaire A K ) qui 
ièra une couchante» par i6. 3. &par 
îe point E au raydn CE , làperpen- 
dictilaire EK, qui ièrta auûi une tou- 
chante , & égale par conièquent à 
la première AK. Tirez encore les 
droites BË ) CK, qui feront per- 
pendiculaires à la corde AË 9 parce 
que Tangle A£B eft dans uu DeaU« 



Digitized by Googit 



Géométrie Trattqtte. jpf 
cercle, & par confequent droit pac 
51. 3. & que le triangle KAC eH 
cgal au triangle K EC. Ainfi ces 
deux mêmes lignes BEy CK, fe* 
rontparalleles entre elles 5 par 2 8 r 
&I*angleACK.égalà.Fangle CBE, 
par 2jp. I. ce qui. rend égaux les 
<leux triangles redangles ACK, 
GBR, -4iiuw»«i3^..à caufe des deux 
"gnes^galç$ifâA^;eBi< &c. G'eft 
^ourquoy la ligpe AK fera égale 
à'ia iigne GjF , ou à fa correfpoa-, 
dante IG, qui luy eft égale par la 
conftruaion, &parr^^'tfr. i.fefpa- 
'cc^AG^Ièra double du Segment 
AE. m&à de conclurre 

S^ejout j'«%^definy ABH Q 
<«it lioiiMe du Pçnii- cercle AD B,^ 
e'eft à dire:égal4H cercle, dont le ' 

diamètre eftABi^^îÎpqu'il/alojtde-^ 
;iiiontrer.^ . r:\ \ c. ' . ^' 

- Célar^aflt^fuppôfé^ cherchons 
premièrement l'efpace A G L G A , 
^frminé par les deux lignes égales 
AG, C L, & par la courbe A.Gi. 



Traité de la 
Pour le trouver, achevons lequar- 
ré ACLN j & cherchons aupara- 
vant lé complemehc A G L N , en 
trouvant une équations qui expri- 
me la islation de tous les points de la 
courbe A G L fur la hgne A C , ce 
quiiè^ra ainii. . ; . 

Si on nomme x la ligne GI » ou 
C F Ibn égale j. 6c. y la ligne AI, 
& a 'le rayon laligne BI vau- 
dra la-^y.i &. le, quatre de la ligne 
lE vaudra iay-yy: & parce que les 
quatre Iignes'BI, IE, BC, CF, 
ibnt proportioneileS) par 4. 6. à 
caufe dc5 triangles lèmblables BIE , 
•BCF, leurs quartel^ ièfont aulH 
proportionnas, tpar 22.. > 6. ^ l'oa 
.aura cette analogie 3 à^-^^y-yyy 
: 2 ay-yy , xx , pû , y ::aa, xxy 
-& par coniequent jK^î^téquatioa 

2 axX'Xxy ^ aay : dans laquelle on 
trotiyerà/> §U'AJ'.cfl^.|^, ou AI 

« «0 i-^ii^ + -••^•^-'^g s 8cc. C*efl: pour- 

quoy 11 on divife la ligne AN en 
ùne infinité de parties égales aux 
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points P, Q>R> &c. D'oùl'on tire 
à l'axe AB les parallèles PS, QT, 
RG, &c. & que la première partie 

AP foie appcllée on aura A Qj» 
2a;, AR ^ &c. de toutes les li- 
gnes in finies , dont le complément 
AGLN cft compofé, on trouvera. 

PS «o. iSSilSà + "liïl , &c. 
a a z * a? 

a a î * ay ' * 

&c. & airifi des autresjufques à la 
derniere& plus grande NL » a,Ot 
on peut trouver la ibmme de toutes 
ces ordonnées infinies,par Theor. 4.. 
& par confequenc le complément 
AGLN , parce que tous les termes 
femblables dans les numérateurs 
des valeurs trouvées de toutes ces 
l^nes font des doubles Puiflànces , 
donc les cotez ibnt dans la propor- 
tion des nombres naturels, & con- 
icquemment dans une continuelle 
proportion arithmétique, Ainiion 
trouvera que la fomme des nume- 

13 
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xaceurs .de >tou& les premiers termes 

celle des numérateurs ^es féconds 
termes 2 AT^s ^2x4^ léixj^àic. vaut 
\a^: que celles des numérateurs des 
troi (iémes termes ix6 , i2%x6y 
ij^^%x6i &c. vaut &ainfi enr 
fuite. C'efl: pourquoy la ibmme 
de toutes ces lignes infinies j ou le 
complément AGLN ièfa 
j'\aa\aay &c. lequel étant ôté 
du quarré ACLN vi aa, il reliera 
vaiaa'\'\ aa ^aa-f^aay &c. pour 
l'dpace ÂGLGA9 dont h moitié 
j aa r aa-f laa ^ aaf l aa , &c. 
iera le Segment AD , auquel ajpû* 
«tant le triangle l^iiMe' reâangle 
ADO «0 iaay on aura aa i aa 
rf \ aa i aa-flaay &c. pour le quart- , 
decercle ACDEA, dontle quadru- 
ple 4,aa joa-f taa *aaftaay (èra 
Vairedu cercle entier, laquelle étant 
égale à la moitié du rectangle fous 
<ûi circonférence & le rayon , par 
^hepr, ^. JÀQnladiyifeparUmQitiér 

» 
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4ujrayQn> c'eift àjdire par i 4a pn âwi:^ 
Bala-^ia.l a fia, &c. poucla 
jciroonferencç du cetde , dont le 
4iafliecre eft D!pùil eft aifé dç 
«Qnçlwrre > que. le diamètre d'ui> 
cerde^ft à dcconff rc^ice^ coQimfr 

4 à 4 î t î ;.f ç » .ou comme^ i 

fhfh t- w în t m t m &c. Cette 

progreflîon eft aifée à continuer , 
parce que 

lences des denominatsucg ^«Ir 
'jes, (ça voir 32. C'eft pourquoy tant 

tplusonfes ccmeifiueraà j^iasMomfim 
:pré& on approchera de la raiibn du 
diamètre d*un cercle à ùl circonfe- 
iieacàSc iî acriieu dedoinner laudia* 
,metFe«Apiuy doàn£i,^;i.ià4^^ 
rence feraî^d^jE^âi:^ 
&c. & it on ieduitencntiers toutes 
ces fraâionS) on trouvera que le dia» 
mètre étant 7 , la circonférence fera 
prefque 22 , & qu*ainfi le diamètre 
d^in cercle eft à ià circonièrence» 
environ comme 7 à 22, ce qui eft 
me des choies qu'il iàloit demoiL- 

I 4r 
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crer. Mais fi pn dooiie loo aii dia*^ 
mètre , la circonférence fera T fiFi* 
% t î-"- 1 t mfln, &c. & ft on 
réduit en entiers toutesccs âraiâions» 
en les prolongeant aux . mûins dix 
fois plus avant qu'elles ne font pas 
icy > la circoiaferiefice fera environ 
^314. Aiuû l'on VQid que le diamè- 
tre d'un cercle eft à fa circonférence 
'à peu prés comme looà ^149 ce qui 
reçoit à démontra. 
. Comme cette raifbn demande 

• • • 

une plus longaeiùicede ternies que 
la précédente) on void évidemment 
qu'elle doit être plus exade , 6c c'eft 
pour cela, Se' auffipànoe qu'elle eft 
plus commode dans la pratique » 
que npus iious en fcryiron&dan&lâ 
fuite. '. 
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O I 

THEOREME VIIL - 

I » 

JJaire d'un cercle eji au quatre de 
fm^ametreycomme ySf â 1000; 

SI on fùppofè que le diamètre 
d'un cercle foit 1 00 , ià circon- 
férence 10:3314, parle Théorème 
précèdent, & parce que l'aire d'un 
cerde cft la moitié d'un reâ:anglc 
£ous le rayon & la circonférence» 
par T^âûr.ô. jû on multiplie la cir- 
conférence 3 14, par le rayon 50, on 
aur» 1 f 700 pôur le contenu de ce 
re^angle, dontla moitié 78^0 fera 
l'aire du cercle. Et (ion multiplie le 
diamètre 1 00 par lui-même, on aura 
looQo pour le quarré du diamè- 
tre. Ainfi le contenu du cercle eft 
au quatrécb ion diamètre, comme 
^SfoaioooO) oucomme78f à 
1000. Ce qu'il faloit démontrer. 

♦ 

If r 
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THÉORÈME IX. 

Une EUipfe efi égale à un cercle^ dont 
le diamètre efi moyen proportion^ 
. nelentre les deux axes» 

POur démontrer que PEUipfc: 
AC&D eft ég^le à un cercle^ 
dont le diamètre eil: moyen pro- 
portionnel entre (es deux axes ÀB y. 
CD , décrirez éa centre E , alen* 
sourdes deux axes A By CD» les* 
Demi-cercles AFB, CGD , & ti- 
tez du point I {Tri» à diicretion -fiir 
k circonférence de VEWispGè» aux 
deux axes AB , CD > les perpendi- 
culaires IH j IL , qui coupent le* 
circonférences des. Demi -ceicle» 
aux points K 9 M, 
= Ce f te préparation étant faite , on 
cohnôift i^ariaproprietécoBununc 
del'Ellipièy quepuifqueCE) IH«^ 
font deux ordonnées àTaxeAB, le 
reâsingle AEB , oule quanré de ÉF^ 
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fû àureébngle AH3) o-eft 4 dire 
au quarré deUK.» icomme le quar» 




_ 

.• . .... 1 J V' . •} «,.». t. .». r i 1. 1.< 



MilCKit;..» 
> 

ponrqtiay |3ar 2 1 . les quatre lï» 
g»e»Ji.F,: HIC-,.CE< m, 4êr<Mie 
propocriooiieiiKydriJùrii eflraiie de 
«onaun?^ qu&toutd fesordonnée» 
«lucgrclè AB^ft*j^'4idiÉ^île ecrdë 
AB, fontâtocifitt'ie^ot^d^sn^^ 
l'EIIipfe, ou à rEllipfe, commelV 
xc A B à l'axe CD. Pareillement 
pui%ue £B , LI , fgnr deux ordon- 

I 6. 
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nées à I*axe CD , le reftangle CEDv 
ou le quarré de EG > eft au re£tan- 
gle CLM, c'eft à dire au quarré de 
LM, comme le quarré deEB , au 
quarré de LI } & que par confequent 
les quatre lignés EG, LMj E B,LI>. 
font proportionnelles -, d'où l'on 
conclud aifément que toutes les or- 
données du cercle CD , c'eft à ' dire 
le cercle CD, font à toutes les or- 
dominées de PElliplè , ouTTEllipfe , 
comme Taxe CD à l*axe AB : 6c 
parce que nous avons auparavant 
démontré j •^"e le cercIe'A B eft à 
rEllipfe , comme Paxe A B à Taxe 
CD, il s'enfuit que l'Elliplè eft 
moyenne proportionnelle entre les 
cercles AB , CD, & queparconlè* 
quent elle eft égale à un cercle, dont 
le diamètre eft moyen proportion- 
nel entre les deux axes AB , C D;. 
Ce qu'il faloit démontrée 




s 
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THEOREME X * 

Une ElUpfe efiaure^angte fous fet 
deux axes y commeySfâiQO, 

I) Uffqu*un cercle eft au quarré 
: de fon diamètre comme 78 f à 
■ïooo, par Theor. S. Ôcque^par le 
Théorème précèdent une EHipfè eft 
égale à un cercle, dont le diamètre 
cft moyen proportionnel entre fes 
deux axes , on peut mettre à la place 
du premier cercle une EHipfe, & à 
la place du quarré du diamètre le re- 
ctangle fous les deux axes , & il fera 
vray de dire qu'une Elfipfe eft au 
reârangle fous fes deux axes, conv- 
me 7 8 f à 1000. Ce qu'il fâloit do- 
montrer. 
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& la circonférence de fa bafe, 

• • « • * . 

d'un eyliiidje drQiccft ^galeaïi 
•Tç^bngle fous ik hautesur 6c la cir- 
«confereacç ^ cercle» ^tti;luy fest 
de ba(è» qi^e l'pn divife cette cir- 
conférence en une in^iité de par- 
pe& égaies, ^ que des pcwDtfided»-- 
.yiâoa p» élevel âmb baieaittaiit de 
perpendiculaires î quiâzcint^ales 
entre-dles & à ki hanfeenr ducfliiy» 
dre > & rçpre&aterûo^. autaat de 
j[edang]ç$ wfÎAtfneat petits» doitf 
la furfàce du' cylindre ièra compQ» 
iëe) & dont la Jiauteur commune 
fera la même que celle du cylindre. 
C*efl: pourquoy la fbmme de tous 
«es redbuigles infinis > ou la furfàce 
du cylindre» doit être égale» par x . 
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SBa ieui reâangle ibuslatiaufieurd» 
-cylindre &c la fomme des bafès infi« 
'méa de tous les reâanglesyc'eft à di* 
•le la circonférence dttcerjde>quiièrt 
de bafe au cylindre. Ce qu*ilÊdoic 
démontrer. 

* 

' THEOREME XII. 

- La fwrface d*imeûne droit efi (a nm- 
ùé dm re£i angle fous le côté dw 
cone& la circonférence de fa bafe,. 

« 
« 

POur démontrer que la Hirface 
d'un cone droit ell la moitié d'un 
leâangle (bus Te côté du cone &^ 
circonférence du cercle quiluy ièrt 
.de bafèy que Ton divi£c> comme- 
auparavant, cette bafè en une infi- 
nité de parties égales 9 & quepar le» 
points de divifion on tire à la pointe- 
ou cone autant de lignes droites» 
qui feront égales entr&<elles âc re- 
.prefenteront les côtez d'une infi» 
nicé de triangles ^alceles> dont U 



* 
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Surface duconeïèracompoiëe) êc 
•dontia hauteur commune fera le cô- 
té du. cone : & parce qbe cfaaèim de 
ces triangles ell J»jnoitié4iu«.xe- 
râangle qui a même bafe & mêcie 
hauteur> par4i. i. il s'enfuit que 
la fomme de ces mêmes triangles, 
c*eû à dire la furface du cone,ell auC- 
û la moitié de la fomme de tous les 
rea:angles,c'èftàdir-e4iufeiilre^m« 
gle fous le côté du cone fi^Ja^circon- 
.ference. du cercle , qui luy fert de 
bafe. Ce qu'il fàloit démontrer* 

■ JJaire d'un Trapèze , quia deuxcâ» 
• tex parallèles , eft lamoiùéduû 
re£i angle fous la fomme des deux 
cotez parallèles à" la perpendi- 
culaire tirée entre ces deux mè^ 
mes cotez. 

» 

POur démontrer qucfi les deux 
côtezAB, CD, du Trapèze 

ABCp^ ioQt parallèles* ceTra- 
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Êeze eft la moitié du reÔangle fous 
L ibmme des deux^ côtezparâlleles 
A B , e D , & la perpendiculaire 
'DE tirée entre ces deux mêmes co- 
tez $ que l*on tire parle pointe à lâ 
diagonale DB> la parallèle CF'% 

JC 

*♦.. oV — .N* 

\ •••• 
j^"— ••••• 

qui rencontrera le côté AB prolon- 

fé en F, par lequel & parle ppioC 
) ) on tirera la droite DF. 
" 'Cette préparation étant faite, on 
connoiii: par 34*. i. que la figure 
BFCD étant un parellelogramme » 
les deux côtez oppofèz B F , C D , 
. ibnt^ux > & qu'ainfi la ligne A F 
eft la fomme des deux côtez paral- 
lèles AB, CD. Onvoidauffi, par 
3 7 » I . que les trianglesGFD % BFD» 
i^jL égaux , c'eft pourquoy ù de 
chacun on 6ce le triangle conuuua 
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^COF, il reèeita le triangleCiOD 
«gai au triangle BOF. , & û à char 
cun de ces deux triangles égaux 
jon ajoûie le trapèze A B O D , on 
aura le grand Xi;a|>eze ABCDigal 
^U.gr%ii$l trjangk ADF,, lequel 
étant la moitié du reftanglefbus ia 
bafe A F & fil hauteur D E , par 
41. 1. leTrape;EeÂ&CD eft aufli 
la inoitié du même re£fciiigle^ Ce 
iju*iJtfàloir d^pôntrer. "tT^- 

* 1 1 .. ■ ■ — ■ — —————— 

- THEOREME XIV. . 

* 

* ■ 

La JUrface itun cone droit tronqué- 
jfi là moitié duje^angle fous fin 
\ côté &la fômmédés circonférences 
des deu x bafes o^pfèes &^araU€^ 

POur detncMitrcr.îat vérité ide ce 
Théorème» divifbns pas penfée 
les circonférences des deux cercles 
*bppofèz, qui fervortfdebafes àcc 
4x>ne troaqué, en ujie infinité d& 
-parties égales , & fgifons {tailèr par 
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les points oppofcz de divifion des 
lignes droites , qui reprefenteront 
une infinité de petits Trapèzes,, 
dont toute la furface du cone tron* 
qué iera compofèe , & dont les per- 
pendiculaires comprifes entre les 
deux cotez parallèles feront égales, 
entre elles &: au côté du cone tron- 
qué: &commel'un de ces Trapèzes 
eft y par le Théorème précèdent > la 
moitié du rectangle fous la fomme 
des deux cotez oppofez & la per- 
pendiculaire tirée entre ces deux 
cotez, il eft aifédeconclurre, que 
la fomme de tous ces Trapèzes 5. 
ou la furface du cone tronqué efl: 
la moitié de la fomme de tous les^ 
re£tangleS)C'eft à dire du feul reftan- 
gle fous la fomme des circonféren- 
ces des deux cercles oppofez qui 
fervent de bafes au cone tronqué, 
& la hauteur commune de tous ces. 
rectangles , ou le côté du cone tron-- 
q^ué. Ce qu'il faloit démontrer.. 
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THEOREME XV. 



Jje quarrê du dèametre^me fphere 
' ejiàla fur face de la même Jfhere 9 
comme 100 à ^1^^ 



LJi£que par Thewr, 8. l'aire d'un 



1 cercle eft au quarré de fbn dia- 
jnetrC) comme 7 S f à 1000, l'aire 
du grand cercle d'une fphere fera à 
-7 8 comme le quarré du diamètre à 
1000: & puilque \>ZTTrop. 30./. i. 
^Arcbmededelafphere & du cyliu' 
dre , la même aire eft à la furface de 
laiphere9 comme i à4, ou comme 
■785 à 314O) il s'enfuit que le quar- 
ré du diamètre d'une (phereellàla 
furface de la même fphere 9 comme 
1000^^140, oucommeiooà3i4. 
Ce qu'il ÊUoic démontrer. 
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; : , 

CHAPITRE IL ; 

« * 

P R 0 9 >4^ jM Ë S. 

PRaBL EMi J. 
Mefitrer un trUngîe, 

UN triangle fè peut menij'et 
en deux façons , fçavoir paiç 
la perpepdiculaire » .& fans lapera 
' pendiculaire. Le voulant meiurer 
par la perpendiculaire , tirez-la, 
.pour une plus grande commodité» 
i du plus grand angle fur le plus grandi 
• eôté , après quoy vous cherchcrea; 
lesSegmenS) & en fuite la perpenf* 
; diculaire » comme il a été enièigné 
dans la Trigonométrie. Cette per- 
; pendiculaire. étant ainfi trouvée» 
. <Hi la doit multiplier par le côté fur 
. lequel elle tombe > & la moitié du 
produit donnera le contenu du 
. triangle propofé par 41. i. 

Ainii pour prouver le contenu du 

• * - 
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triangle ABC > donc les cètez fi)fii; 

iiippu&z d^autant de toiièsque vous 




les voyez marquez dans la figure» 
tirez au plus grand angle fur 
le plus grand côté AB, la perpen- 
cficulàane CD , qui iè troti^T^ra de % 
toiiès > iefquelles étant multipliées 

Î^ar les 21 toiles du côté. AB, fur 
equel elle tombe , la mctiëé du pro- 
duit donnera 84* tcûiès quarrées 
pour le contenu du triangle propofé 
ABC. ' ' - 

Il eft bii»! éWdent qu'il ne fera 

pas befoin j fi 
fon ne veut, 
' 4e t4rer ' aucu- 
ne perpendicu- 
laire, lorfque le 
trian^ ièra rc- 
-^lan^e) comme 
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ABC 3 parce que Tun des cotez fer- 
VÎR de perpendiculaire. Ain fi il n'y 
aùra qu'à multiplier enfemble les 
deuxcôtez AB> AC, &prendrela 
moitié de leur produit. 

Tant foit peu qu'on s'éloigne de 
la véritable longueur de la perpen- 
diculaire 5 qui fe trouve rarement 
rationnelle & fans frayions , on s'é- 
loignera fenfiblement de la vérita- 
ble aire du triangle. Sur tout lorf^ 
que le côté fur lequel elle tombe 
fera bien grand. C'eft pourquoyil 
vaudra mieux mefurer le triangle 
fans la perpeadiculaire en cette 

forte. ; : b . ;î . ! . 

Ajoûtezenfembîeles trois côtez, 
pour avoir leurfomme 48. dont la 
moitié eft 24 : oftez de cette moi- 
tié 24 chacun des trois cotez, l'un 
après Tautre , pour avoir les trois 
différences 14 5 7, 3. Multipliez la 
même moitié 24 par l'une des trois 
différences précédentes , comme 
par la troilîéme 3 , & le produit 72 
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par Tune .des deux autres difTeren* 
ces 5 comme par la féconde 7 > & 
ce iècond produit 504 par ladîâSe» 
rence qui refte i4>. pour avoir un 
troiiléme produit 70 f 6)dont la raci« 
tie qiuôrëe donnm,commeaupara- 
vant> 84 toifes quarrées pour l'aire 
qu'on cherche. 

• Si vous ne pouvez pas prendre 
^ixaâemeat la moitié ae la fomme 
de tous les côtez > en forte qu'il refte 
quelque choie, il ne faudra pas né- 
gliger ce refle: mais pour éviter les 
:fratiiQnS) qui donnent de la peine 
à ceux qui n*y font pas accoûtumcz , 
doublez les nombres des toifès. de 
chaque côté du triangle, &c fèrvez- 
vous de ces côtez ainfi doublez pour 
•trouver l'aire du triangle» laquelle 
il faudra divifèr par 4 9 pour avoir 
: celle du triangle propofé, parce que 
/quand on double .les côtez d'un 
triangle 9 û vient un triangle qua- 
druple , par ip. 6. 
- . $i les cotez du triangle ibnt ex- 
primez 
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primez par des fractions , on les re- 
duira tous en même dénomination , 
& iàns avoir égard au denominateuc 
commun, on cherchera l'aire dji 
triangle, laquelle ondivileraparle.. 
quarré du dénominateur coiémua) 
pour avoir Taire du triangle pro- 

PROBLEME II. ' 

% 

MefurerMn Parallélogramme, 

SI le Parallélogramme eft un re-. 
_ ébngle, comme ABCD on 
multipliera la longueur A B par la 
A B largeur AC, 

& le produit 
donnera Taire, 
du Parallclo^ 
gramme pro» 

C i) polë, comme 

nous avons-demontré dans la préfa- 
ce de cette troiliéme Partie. 
Comme il ne s'agit icy que de 
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4nultiplier deux lignes enièmble ^ & 
qu'il arrive fouvent que ces lignes^ 
Ibnt exprimées par des fractions» 
comme il la longueur étoit de 3 coi- 
iès & 2 pieds , ^ la largeur de 2 toi- 
les & 3 pieds 9 il fâudroit réduire 
lestQifesen pieds» & multiplier les 
2 o pieds de la longueur par les if de. 
kl rargeur) & le produit donnera 
300 pieds quarrez pour!' aire qu'on 
cherche, que l'on réduira fi l'on 
veutentoifesquarrées, en les divi- 
iànc par 36 > parce qu'une toife 
quarrée a3<>piedsquarrezj &c. 

Si les côtezeft oient exprimez en 
toiles, pieds, & pouces, illesfau- 
dioit toûjours réduire en la plus 
baiîè elpcce, comme icy en pou- 
ces, en multipliant les toiles par (>, 
parce qu'une tqiie courante a 6 
pieds, pour avoir des pieds, aufquels 
on ajoûtera les pieds donnez , & en 
multipliant la fomme de ces pieds 
par 12, pour avoir des pouces , 
auiquels on ajoûtera les pouces don- 
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neZjaprés quoy on trouvera Tairez 
pouces quarre^j qu'on réduira en 
pieds quarrez en les divifant par 
144, & les pieds quarrez ei| toifes 
quarrées en les divilàntpar 3 6. 
. Si le Parallélogramme propofé 
n'eApasreâangles comme AfiCD^ 




on fera tomber de l'un de {es angles ^• 
comme D » fur ion cocé oppolè AB> 
la perpendiculaire DEs que l'on doit 
mefurer, âc multiplier ià longueur 
par celle du côté A B > fur Lequel 
elle tombe , & le produit donnera 
le contenu qu'on cberche, parce 
qu'ain il on a l'aire du Farallelo^ 
gramm e redangle C D E F , lequel 
eft égal au propofé ABCD, par 

K 2 
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P»* " . Il mmmmmm^m .. i ■ ■ ■ 

PROBLEME m. 
Mefurer un Trapèze, 

SI le Trapèze a deux cotez pa- 
rallèles» comme ABCD) dont 
les deux côtez AB> CD> font pa- 




ftiileles» on tirera entre ces deux 
côtez paralldes la perpendiculaire 
DE, & on en multipliera la lon- 
gueur par la ibmme des deux côtez 
parallèles AB, CD, & la moitié 
du produit donnera l'aire qu'on 
cherche , comineil eft évideitt par 
Theor. ig. 

Mais fi le Trapèze propofé n*a 
point de côtez parallèles , comme 
ABCD, on le réduira en deux 
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timngles par une diagonale) comme 

• par la diago- 
nale AC: car 
fi par Tro^ 
I. on mefu- 
rc à pare cha- 
cun des deux 
triangles A C B 9 ACD, laibmme 
de leurs aires donnera celle de la &> 
gure propofëe A BCP. 

Si vous vousiërvezde la perpen^ 
diculaire pour mefurer ces deux 
triangles , il fera bon de la tirer dans 
chaque triangle fur la. même diago- 
nale AC , corn me DE, BF. Car û 
on multiplie la fomme des deux per- 
pendiculaires DE » BF, par le côté 
commun AC , la moitié du prod uic 
donnera Taire du Trapèze propofé 



Quand nous difbns qu'il faut mul- 
tiplier enfemble deux lignes , cela 
fiippofe qu'on en connoifieleslcKtir 
gueurs 9 ce qui fe peut faire en les 
miefurantaduellement fur le teiraia. 

. Kl 
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avec un cordeau, ou autrement, 
ou en les portant fur l'Ëchelle par- 
ticulière du Plan, il le Trapèze eft 
f acourcy fur le papier. 

- PROBLEME IV. 

Mefurer un Toljgone^ 

SI le Poly. 
goneeftre-^ 
gulier, comme 
BCDEFG, on 
multipliera la 
ibmme de tous 
les cotez par 
la perpendicu- 
laire AH) qui 
tombe du cen- 
tre A fur le 
milieu du côté j 
CD, & la moi- 
tié du produit 
donnera Taire H 
•de TExagone 
propofé B C- 
PEFGa com« o 
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aae il eft évident par Theor. f. 
- Quand on a meiuré le côté CD , 
on peutconnoiilretres-exaâement 
la perpendiculaire A H par la Tri- 
gonométrie dans le triangle reétan* 
gie AHD, ou AHC) dans lequel 
on connoifl outre les angles ) le coté 
DH, ouCH, moitié du côté con- 
nu CD^ que nous (ùppoferons de 
I o toiies ) en faisant cette analogie > 
^ Comme le Sinus Totah i ooooo 

A la Tangente de Ut moitié de 
• • l'aiigle du Tolygone 173205* 

AinfiU moitié du coté du Poly- 
gone jf 

Alaperpendiculmite 8 
"qui fe trouvera d'environ 8 toifcs 
•& 4. pieds 5 lelquels eftant multi- 
pliez par le contour du Polygone, 
fçavoir par 60 toifbs , ou 3 60 pieds, 
la moitié du produit donnera envi- 
ron 26otoi{è^ quarrées pour le co^ 
tenu de TExagone propofé BC- 
DEFG. 

Tant foit peu qu*on s*éloigne de 



224> ' Tir ait ê de la 
la véritable longueur de la perpen- 
diculaire» en négligeant les fra- 
â:ions j on s'éloign era beaucoup de 
la véritable aire : & pour la trouver 
avec toute rexaâitude poi&ble fans 
palïèr par les fradions, faites ainfi. 

Divifèz 3 6q degrez parle nombre 
des côtez du Poly gone , comme icy 
par 6 , pour avoir l'angle du centre 
C APa qui fe trouvera de do de- 
grez ) dont la moitié donne Tangle 
C AH de 50 degrez, & le complé- 
ment de cette moitié donne la moi- 
tié de l'angle du Polygone A CH 
de 60 degrez , dont la Tangente eft 
,1 7 3 2 o 5 o i que l'on n)î^.tipliera par 
Tun des côtez du Polygone , fçavoir 
parie, &leprodui£i73205oparla 
fomme 60 des cotez , pour avoir un 
fécond produit 103923000, qu*il 
faudra toûjours divifer par le quar 
^tUji^.dU'raypnjrçayoir par40000Q, 
le quotient donnera 2 59 toifès. 
quarrées , & environ 2 p pieds quac- 
?fez pour Taire' qu'on cherche. 
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■ - C'eft par cette maniece que nous 
avons fupputé la Table fuivante» 
^ui montre les aires des Polygones » 

'Pentagone. %j 2047 ^ 

. Exagone 2.5:5? 807^ 

Eptagone 3^33 f 2 5? 

OStogone . 48 2 842 7. 

' Enneagone ^181824 
. ^wagene 7(^94200 

Ondée agone 5> 3 <^ 3 80 ^ 

Dodécagone 11196152. 
depuis le Pentagone jufqu'au Do- 
^cagone 5 le côté du Polygone 
étant par tout de mille parties. Pac 
le moyen de cette Table on peut 
aifément tci^uveï Taire d'un Poly- 
gone » dont le côté fera plus ou 
moins de 1 006 parties : carpuifque 
les Polygones £qpbl^l>les font com» 
me les^ùaq;^ dq leurs côtez ho- 
mologues 5 par'Kij;^^ 6. if n'y a qu'à 
multiplier le quarré du côté duPo-- 
lygone propole par Taire qui luy 
répond dans la Table précédente, ic 

4ivi^ Je^prpduit pac le quarré de 

K 5 
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mille» Ravoir par loooooo. Cotti' 
me icy i oo par 2 f pSo/ f 3 & divifer 
le produit! fp 8 07 foopar looooooy 
&le quotient doimefa zfp toifes 
quarrées & ip pieds quarrez , com- 
me auparavant, pour l'aire de l'E- 
xagone propofè BCDEFG. 
. Si le rcdygone propofé n'eft pas 
régulier, comme le Pentagone AB» 
CDE, on le réduira en triangle» 
par plufîeurs diagonales , que Pon 
tirera par deux angles tels que 




triangles par les deux diagonales 
AC, AD, & /nefur^t à part 
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les aires de chacun des trois trian- 
gles ADE, ADC, ABC, par 
''Frobl. I. leurfomme donnera celle 
du PcntagoqepropoféABCDE. » 



\ . PROBLEME V. 
Mefurer un cercle, 

PRemierement fi l*on veut trou- 
ver la circonférence BCDEJ 
le diamètre BD , étant fuppofé con- 

nu comme de 
• 50 pieds, on 
multipliera le 
diamètre fo 
toû jours par 
3i4,&ondi, 
vifcra le pr©. 

duît 15700 
toujours 
ïoo, &Ie quotient donnera " 
pieds pour la circonférence q},P 

cherche, comme il eft évidenl 
theor.y, . !^°tpar 

K 6 
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. Il faudrok faire coutle contraire-^ 
û OQ YOiJôit trouver le diamètre 
$l'un cercle par ià circonférence 
coimuê , de&à âkc quH iaudroit 
multiplier la circonférence connue 
par loo f & divifer le produit par 

Àiniî on pourra connoiftre facile- 

^ sJI ^^^^ ^ 

ment le diamètre de la Terre , ou la 
diftancc qu*il y a d'icy à no» AnapOP- 
• des. Car ayant reconnu par obier- 
yation» qu'un degré de la Terre 
yaut environ 20 lieues communes 
dè Enukce«-fi on multiplie ces 20* 
lieuës par ^60 ^ onaura 7 2 00 tieuës 
pour la circonférence de la Terre r 
qui étant-multipliée par 100 , & le 

Î>roduit 7 20000 étant divifé par 3 14. 
e quotient donnera environ 229J 
ïieuës pour le diamètre q,u'oncher- 
4clie. . . 

*• Secondement fi Ton veut trouver 
Paire du cercle j dont le diamètre 
BD ibit connu, comme de f o pieds > 
ayant trouvé ià cirçonfer enç£ dei57 
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.pieds, on la multipliera par le dia- 
mètre fo, & le produit 7 8 fo. étant 
divifé par 4> on aura 1962. pieds 
quarrez & 72 . pouces quarrez pour 
l'aire qu'on cherche comme il eft 
évident par Theor. 6. 

Pour éviter les fraélions, qui peu- 
, vent arriver à la circonférence, mul- 
tipliez le quarré 2 f 00. du diamètre 
f 0, toujours par 78 f , & divifez le 
produit 1962 f 00. toujours par 
1000, & le quotient donnera 1962. 
pieds quarrez & 7 2 . pouces quarrez 
comme auparavant, pour Paire du 
cercle propofé ABCD, comme il eft 
évident par Theor. 8. 



PROBLEME VL 
• Mefurer un StBeur de cercle. 

r 

POur trouver l*aire du Sedeui 
ABC, dont les rayons AB, 
- A C , {ont iùppofèz chacun de i oo^ 
pieds> & Tare BC, ou Tangle B AC 



Digitized by Google 




4^0 Traité de Ia ' 
de f o. degrez , on cherchera pre^ 
■mierement par le Problème prece- 

t: lient» l'a>- 
\ te du cer- 
cle ^entier, 
lîiquelle ie 
trouvera 
• de 21400» 
piedsquar- 
rez: & comme r^ire . du Sedçureft 
à celle du cerde entier » comme 
fon arc à la circonférence entière , 
t*eft à dire icy; comme f o. à 3 60 9 fi 
on midtiplie ^'aire du cercle 1400. 
par fo, & qu*on divife le produit 
If 70000. par ^^o, le quotient 
donnera 4^ 61. pieds quarrez &c 16^ 
pouces quarrez. pour l'^e qu'on 
cherche. 

Pour éviter les fraâioosjqui peu- 
vent arriver dans l*aire du cercle, 
multipliez le quarré 40000. du dia- 
mètre 200. toûjourspar 1 5*7, & le 
produit 62 Soooo. par les degrez de 
rangle du Se<^eur» comme icy par 
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fo, éivi&z ce iècond produis 
J14000000. toujours par 7 2 ooo,$c 
le quotient donnera) comme aupa» 
rayant» 4^61. pieds quarrez Se i<$L 
pouces quarrez pour le contenu du 
Seâeurpiopofé ABC. 
■ i 

4 

PROBLEME VII. 
Mefurerm S^mefsf^ de cercle. 

IL eft évident que pour trouver 
l'aire du Segment EDCj il n'y a 
qu'a ôter le triangle ABD du Se- 
cteur ABCD , & qu'ainfi on doit 

cduioiftre 9 com* 
me auparavant» te 
Rayon AB , ou 
A D > & l*arc 
BCD , ou l'angle 
BAD. Nous le» 
iiippofèrons tels 
qu'ils ont été fuppo&z au ProUe* 
me précèdent, après quoy il ne ièra 
pas difficile de trouver l'aire éa 
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triangle Ifi>â:ele ABC y oùToncOftw- 
aoift outre les angles le côté AB 
ou; AD, ce qui fait qu^on pourra 
«onftbiÂre par la Trigonpmetne le 
troiûéiuecôté BD , âcen fuite Taire 
du triangle ABD, ipduTroifl. r.Mais 
pom^ trouver l'aire de ce triangle 
méthodiquement £c tcesrexaâe-^ 
ment faites ainfi. 

Mdtipîiez le Siini»'42'2^2 de la 
moitié de Tangle du Seâeur , ou de 
2 5 degrez, par le Sinus 5)063 1 du 
complément de cette même moitié» 
& jiniltîpliez le produit 3^83024- 
7322 par le quarré 40000 du diame^- 
tre 200, pour avoir un fécond pro- 
duit I f 3205)8928 80000 ) lequel: 
étant, divifé par le quadruple du 
quarré : du Sinus Total , fçavoir par 
40000000000 9 le quotient dt^ine- 
ra383opiedsquarrez6c environ 3 d ' 
pouces quarrez pour l'aire du trian- 
gle A BD» laquelle étant ôtéé de 
. celle du Sedeur ABCD , qui aété 
trouvée au Problème précèdent de 
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4^^i pieds quarrez & d'environ 1 6 
pouce&quarrezj lerefte f 3.0 pieds 
quarrez & 124 pouces quarrez fera 
l'aire du Segment propofé BDC. 

Pour éviter les grands nombres» 
qui arrivent icy» Icrvez-vous des 
Logarithmes, &ajoûtez enlèmble 
ces trois choies > le Logarithme 
^62 5^9482 du Sinus de la moitié de 
l'angle du Se(5leur , le Logarithme 
9957^7 17 du Sinusdu complément 

-de la même moitié » 5c le double 
4602 ofp 8 du Logarithme 23010- 

' 2 99 du diamètre 200» &: ôteziide la 
Ibmme 24185^2837 la fbmme 2060- 

■ 2ofp9 du Logarithme 06020^99 
4e 4 9 & du double 200000000 du 
Logarithme loooooooa du Sinus 

■- Total , le reûe 3 5832^38 fera le 

• Logarithme de 3 830 pieds quarrez 
- & 36 pouces quauez pour l'aire dui 

• ta^iangle ABiX 
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PROBLEME IlL 

♦ 

Mefurer une EUi^fe. 

ê 

POur trouver l*aire de l'Ellipfê 
A BCD , dont le plus grand axe 
AC eft fuppoié de 200. pieds , & le 

plus petit 
B D de 
144, mul- 
tq^liez ea- 
ièmble ces 
deux axesj 
pour avois 
k contenu 
dcleur re«Shngle, 28800, qu'il fau- 
dra toujours multiplier par 78 5) & 
cliTiibr le produit 22608000. tou- 
jours paripoo,& le quotient don- 
nera 2 2 60 Sjpieds quarrez pour l'ai- 
re de l'Ell^fe propofée ACBD, 
comme il eû évident par Theor. 10* 
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( ' 

PROBLEME IX. 
Mefurer une Parabole. 

POur trouver le contenu de U 
Parabole ABC, dont la bafe AC 
eft fuppofée de i So.pieds, la hau- 
teur BD de 
108 , mul- 
tipliez en- 
ièmhle ces 
deux lignes 
AC, BD, 
pour avoir 
leur reâangle 19440 > dont le dou- 
ble 38880. étant divifé par 3, on au-^ 
ra 125)60. pieds quarrez pour l*aire 
de la Parabole propofée ABC» 
^ comme il eft évident par Theor.% . 
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PROBLEME X. 

Mefurer la Surface ^une fphere, 

POur trouver la Surface de la 
fphere BCDE , dont le diamè- 
tre BD eft iùppoie de 200. pieds-, 

C multipliez ce 

©diamètre 2 00 
par luy-mê- 
^ me y pour a- 
voirlbnquar- 
ré 40000 > 
qu'il faudra 
£ multiplieF 
■toujours par 3 14 > & divifer le pro- 
fit 1 2 5-60000. toujours par looyâc 
le quotient donnera 1 2 f 600. pieds 
quarrcz pour la Surfacc dela Ipbere 
propofée BCDE, comme il eû évi- 
dent par Theor. i f . 

Ainfi parce que le diamètre de la 
Terre eft d'environ 2293. lieues 
communes de France» ià Surface 
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trouvera d'environ 726002. lieuè's 
quarrées. 



PROBLEME XL 

Mejurer la Surface d'un Serment 

de Sphère y 

POur .trouver la Surface du Se- 
gment de fphere BCD, le dia- 
mètre AB étant fuppofé de 200. 
pieds , Ôc Tare BDC de 80. degrez « 
on cherchera Taire d'un cercle, dont 
le rayon (bit égal à la corde B D de 

la moitié dç 
l'arc BDC, & 
cette aire don- 
nera celle du 
Segment pro- 
poië BCD , par 
Trop. ^6.liv. I. 
d* Archimede de la Sphère & du Cy- 
lindre. Ainii toute la difficulté eft 
de trouver le rayon BD, ce que l'on 
fera aifémcnt par cette analogie» 




a j 8 Traité de la 
Comme le Sinus Total looooo 
uiu diamètre AB 200 
^infi le Sinus du quart de J^arc 
BC 34202 
Alaligne B^D <S8 
quiiècrouyera de ^8. pieds & d'en- 
viron 5. pouces. 

De ce que Taire du Segment 
BÇD eft égale au cercle > dom le 
rayon eft BD 9 il s'enfuit que ceoùe 
memé aire eft àufli égale au ré6bin-> 
gleibus la hauteur DE & lacircon- 
ierence du grand cercle de la fphe- 
re. La circonférence du grand cer* 
de ie peut trouver pariPr^i^ f . & la 
hauteur DE par cette analogie » 
' Comme le Sinus Total 100^590 
Au demi-diametre T>F }. 00 
Aiîifi le Sinus duçomplement de la 
moitié de farc B'T>C y 6604, 
A la ligne EF j6 
laquelle le trouvera de y 6. pieds 
d'environ 7. pouces 5 lelquels étant 
6tez du demi-diametre DF 100 > 
il reftera 2 3 . pieds & pouces pour 
la hauteur DE. 
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Mais pour venir à la pratique, 6c 
pour trouver tnethodiquetneiu: &ç 
exadbemenc l'aire du Segment pro- 
pofé BCD , fans paflèr par les fra- 
âtonS) multipliez le iiiiiis 342p2.« . 
du quart de Tare BDC par le diar 
mètre AB 200, »Sc multipliez le pror 
duit (5440400. par luy-n|êine> pouç 
avoir fon quarré+d/p 107 2 1 6000Q9 ^ 
qu'il Êiudra multiplier toujours par 
3 14, & diviiër lé produit 14.692 
966 f 824.0000. toujours par cent 
fois le quarré du Sinus Totaljfjavoii; 
par 1 000000000000 , & le quotient 
donnera 14692 .pieds quarrez & en- 
viron 57. pouces quarrez pour la 
Surface du Segment propofé BCD. 

Pour avoir un calcul moins long , 
fervez-vous des Logarithmes ^ & 
ajoutez le Logarithme pf^ 40 517. 
{lu Sinus du quart de Tare BDC 
au Logarithme 23010300. du dia-- 
mètre AB 200, la fbmme fera 
II 83^08 17) dont le double ei| 
23(^7oi(>34) auquel vous ajouterez 
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\t Logarithme i\^6^i^6 de ^149 
& vous ôterez de la fomme 2 61 670- 
5>3 o la (bmine 2 20000000 du Loga* 
xithme 20000000 de 100 > & dtt 
double 200000000 du Logarithme 
1 00000000 du Sinus Total) & A 
reftera ce Logarithme j^x^jq^^q^ 
auquel il répond dans les Tables 
l4692piiedsquarrez & environ 
pouces quarrez poi» Taire qu'on 
cherche^ 

Par cette manière de mefurer la 
Surface d'un Segment defphere» 
on pourra mefurer cette partie de 

la Surface » 
X <fe la Terre, 
qui eft ter- 
minée par 
l*un des cer- 
cles Polai- 
res, & qu'on 
appelle 




ne froide , comme BCD » dont l'arc 
BDC, eft de 47 degrez. 
On pouna de lam^e façon me- 
furer 
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Cirer lia Surface du Segment GDH , 
teamoé par. leTropiqu&GH) 
dont l'arc. GDH.eâ^L9f|dçgeezjL 
Et fi de ce Segment on ôte le prw 
aiieT) il refiera la porcion GCBH»^ 
qu'on appelle zone tempérée i & à 
on ôte le double de ce même Seg*« 
aienc de lar&u&ce.. enticœ de \stf 
Terre. « . il isdloBi zone Gnf £«1. 
qu'on nomme «tf».É'i<?mdfe.; . . . 



PROBJLEME XII. 
Mefurer une Couronne, ' 

< 

ON void aiiemeot que poun 
trouver 1 aire de la Couronne 
qui cft. terminée Jjar, les 
" " circonférences de 
deu;|c cercles con- 
centriques , donc 
les diamètres ibnt 
fuppoièz connus 9 
comme le plus 
grand de 20O,& le plus petit de 12 2. 

L 




3^4.* ■ Traité de la 
pieds, il n*y a qu*à ôter l'aire du pc* 
tit cercle» laquelle ie trouvera de 
11683. pieds quarrez & d'environ 
1 2 5^. pouces quarrez , pac^îWAA, f 
de celle du grandcercle» laquelle iè 
trouverade g J4oo.pieds q^u^rezje 
rçfle donnera 197 1 6. pieds quaèper 
êc p. pâtioès'.quarEez pour Uaire de 
liji couronne propofëe ABCD . - ; ; ' 

Ou bien plus facilement , pour 
éviter les fraâions , qui peuvent ar- 
river dans Taire de chaque cercle , 
multipliez la fomme 322 . des deux 
diamètres par leur différence 78, & 
multipliez le produite f;Li6. tou- 
jours par ,1 5;ï^^jjfjivifez.çe ^on^ 

produit 3p 
le duotien 



quotient idoimera comme iiupa<; 
ïayant9ii^$i?J^.iîied5 quarjez^Ç en- 
\im^ 9i,ppuces quarrez, pour 1 
qu'on cherche, j: fi rj 
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PROBLEME XUI. 

Mefurer la Surface d'un CjHt^ . 

dre droit, . . 

LE Theor. 11. vous apprencl> 
que pour trouver la Surface 
d'un Cyliiidre droit > on doit mul* 
tiplicr la circonférence du cercle >. 
qui luy (ert de bafe par la hauteur, 
&qu'ainii il fautconnoiibre lahau* 
teur du Cylindre & le diamètre de 
là bafe > & alors pour éviter les fra- 
âîons, qui peuvent arriver à la cir- 
conférence» multipliez le re<n:angle 
Ibus. le. diamètre & la hauteur tou- 
jours par 3 14, & divilez le produit 
toujours par loo» le quodentdon* 
nera la SurÊu:e qu'on cherche. 




L 
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PROBLEME XI y. 

Mefurer la Surface d^unCone droite 

LÊ Thear, 1 2 . nous apprend que 
pour trouver la Surface d'un 
Cone droit > on doit multiplier la 
eirconfbience du cercle > qui luy- 
iièrt de hafe par ion côté» & pren- 
dre la moitié du produit, & qu'ainfi 
il faut <;onnoifh'e le côté du Cone 
& le diamètre de ià i^aiè 9 alors 
pour éviter les fradions qui peu- 
vent arriver à la circonference, mul- 
tipliez le reâangle fous le diamètre 
de la bafe & le côté du Cone toû- 
jours par 1 57, & divifez le produit 
toûjours par locb le quotient don-- 
nera laSurface qu'on cherche. 
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PROBLEME XV. 

Mefurer la Surface dun cene 

tronqué. 

LE Hieor. 14. Nous apprend 
que pour trouver la Surface 
d'un Cône tronqué » on doit multi- 
plier la fomme des circonférences 
des deux cercles oppcfez qui luy 
fervent de baies par fon côté , & 
.prendre la moiué du produits Se 
qu'ainfî il faut connoiftre le côté 
du Cone tronqué & les diamètres 
,desdeux bafes> & alors pour évite;: 
les fractions , qui peuvent arriver à 
la circonférence de chaque bafe., 
multipliez le reâangle fous le côté 
.du Cone tronqué & la Tomme de^ 
diamètres des deux bafes toûjours 
par 1 57 , & diviièz le produit tou- 
jours par 100 > le quotient domaera 
la Surface qu'on cherche.^ 

Nous ne donnons point les de* 
monftrations de tous ces petits 

L 3 
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abrégez» parce qu^elles font J&ciles 
à trouver. 

: QUATiUE'ME PARTIE 

DE LA 

•STEREOMETRIE. 

LA mefure des folides ou des 
corps, fe fait par de petits fo)i- 
deS) comme la meiure des Plans 
fait par de petits Plans» &: la mefure 
des Lignes par de petites Lignes» 
parce qu'une mefure doit être de 
•même genre avec la quantité qu'elle 
mefure. C'eft pourquoy la mefure 
des folides (è doit faire par desfbli* 
des » que Ton fait cubiques y parce 
qu'ils ibat plus commodes 9 comme 
•par des touès cubiques » des pieds 
cubiques » &c. 

* Gomme fi du cube ABC » cha- 
"«un . des çôtcz étoit par exemple 
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def$. pieds» ea ibrte que ce cube XQt 

prelèncâc UQe.toife cubique i la ioUt 
dicé de cette toife cubique fe trou- 

veroic de 2 16. pieds cubiques » qui 




/but produits par l-interièâion de 
jcertaiiis Plans paraUdes tirez en 
long en travers par les diviûons 
.des cotez oppolèz du cube pro- 
pofé ABC. 



our àwoir la capacité 
■duParallelepipede redangle EFGi» 
dont les côtez ibnt fuppofez d'au* 

t4, 



■ 
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tant depieds<|fie vous ks voyesicp 

inar<}U6z, nous nous imaginocoa^ 




des Plans parallèles drez par les divi- 
sons desjcôtez oppofez3& ces Plans 
feront. par leurs mutuelles interfè- 
âions ip2 pieds cubiques pour la 
£:>ltdité du Parallélépipède propofé 
EFG. 

• Neanaioùis k.folidfté decePa^ 
rallelepipederefbangle (è peut troû- 
vei-^avec bien moins de peine par la 
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féale ffluldplication.: car iî onmul'it 
tiplie le nombre des pieds quarrez 
de l'une de iès faces>|jBflBng«J jÉMfc. 
par le nombre dej» pieds courants 
du côté perpendiculaire àcette mê^ 
me^cv ouplusfàciieménty ûàt^ 
multiplie entemble les trois dimen-'* 
iions de ce corps j ou aura Iç nom-^ 
bre des pieds ciri^iqùes «énieinii^ 
dans ce même corps. • U jgftgft^ 
même du cube précèdent ABC. j- 
D'où il fuit que quand on muU^ 
tiplie troislignes ensemble $ on a Ub 
capacité de leur folide > c'efl: à dire» 
d'un Parallélépipède redangle>: 
dcMit elles- repreibncent la longueur > 
laij^rgâur, .dc la hauteur > & qn^ 
quand on.nxultipUe un quarré pac 
fpn côté, ba a te cube de ce'oôté^ 
AinU on connoiltra qu'une toife 
courante ayant 6 pieds , une tDilè 
cubique aura tïé pieds cubiques j 
& qu'un pied ayant 12 pouces >> uni 
pied cubique aura 172 8 pouces cu- 
bques y le que pareillement une 
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Perche ayant i piedsj une Fercte 
cubique aura f 8^2 .pieds cubiques » 
ainfi des autres. 

: - C'eA pourquoy quand on aura 
des toifes cubiques >- à réduire en 
pieds cubiques j au lieu de multi- 
plier ces toiiès par 69 on les multi- 
pliera par 2 1 6 > quand on aura^ 
des pieds cubiques à réduire en pou- 
cses cubiques, au lieu de. multiplior 
ces pieds par 12 9 on le&multipliera; 
par 1728. Tout.au contraire quand 
on aura des pieds cubiques à redui» 
reen toiiès cubiquesjau lieu de divi-^ 
Jcr ces pieds par 6 > on les divilèra. 

3 1 6 quand c»i aura des pou- 
ces cubiques à réduire en pieds 
cubiques, au lieu de divifer ces 
pouces par 12 , on les divifcrapar 
17283 âcc. 



• « 
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' ' CHAFITRE .1. 

• THEOREMES. 

THEOREME L \ 

s 

m • 

Une Iphere eft te tiers ^im ^rifmei 
' dont la bafe ejt égale à la Surface 

• de la Iphere^ & la hauteur au rayon, 
delamênii^hére,' ^ ! 

POur k denloiiftraticm de et 
Théorème» divisez par peniëe 
la Surface de la iphere en une inii-^ 
ni té de parties égales , lefquelles^ 
|XMit«)iit être œnfideirée^ eommo 
les bafesd'auunit de Cooes^dont les- 
pointes conviennent au centre de la 
i^>here» ^ donc la Clameur commua» 
ne* eft par confequenc i^ale ai| 
rayon de la même iphere : & com<^ 
toit r-un de ces Coses- eft^ le aoo^ 
d'un Priime > qui a même baie &c 
même l^auteur^ par 10.12. ileftaii^ 



Digitized by Google 



Jf* ' Traité delà 
de conclurre que la fomme de toi» 
ces Cônes , ou la fphere entière eft: 
le tiers d^ln Prifme , dont la bafe 
eft égale à la fomme des bafes de 
tous ces Cônes, c'eft à dire à la Sur- 
face de la iphere > & la hauteur la 
même que celles des Pyramides , ou 
que le rayon de la fphere. Cequ'ii 
faloit demontrer.On démontrera de 
la même façon qu^un fe6leur de 
Iphére eft le tiers d'un Prifme , donc 
la bafe eft égale à la bafe du fe£teur 
& la hauteur au Rayon de la Ipherc. 



THEOREME IL 

Une fpbere efi au cube de fin diamè- 
tre y comme i f / > à 300. 



1 



SUppofons que le diamètre BD» 
dé la fphere BCDE , foit de 
pieds : la Surj&ce decette fphere 
ièra de 282^ pieds quarrez, pat 
^robl. p. chap. i. Tlanim. lelq^iels. 

écajic multipliez par le rayon de 
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Géométrie, Pratique. 2 f j 
laiphere» qui fera de 15 pieds 9 Ifi 
tiers du produit donnera 14130' 
pieds cubiques pour la folidiré de la 
iphere BCDË » par le Théorème 
precedcut.Le cube du diamètre BD 



141^0 à 
2 7000 , ou comme 141 3 à i/ooj ou 
(en divifant chaque terme par p , ) 
comme 1 5-7 à ^ooy ce qu'il J&kiic 
démontrer. 




B 



fera 27000» 
ce qui fait 
voir que la 
fphere BC- 
I>Ë éft an 



cube de fb^ 
diamètre B 
D , comme 
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THEOREME III. ' 

Un Sphéroïde efi à une Sphère , dont 
ie diamètre e/i égal^ à Vaxe de etr* 
convolutiony comme le quarré de 
Vautre axe au auarre du même 

• axe de circommutim, 

Ok un Sphéroïde ACBD , qùî 
ibit produit p9r la circonybLuK 
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d'une Ëllipiè alentour del'axc 
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Géométrie Pratique. 2ff 
AB , lequel à cauiè de céz eft ap» 

f>ellé axe de circonvolution^ qu*aiU 
eurs nous avons appelle aiffieu dtt 
Sphéroïde. Je dis que ce Sphéroïde 
à une fi>nere » donc le diamètre 
eft égal à Taiflieu A B , comme le 
quarré de l*axe C D au quarré du 
même aiffieu AB. 

' Car fi on décrit du centre E de 
i*Ellipfe ACBD , alentour de Taxe 
de ctrconvolucion A B le Demi-^ 
cercle A F B > ce Demi-cercle dé» 
crira par ion mouvement une iphe» 
re , dont le diamètre fera l'aiffieit 
AB» & il par le point K pris à diP» 
cretionfur la Surface de cette iphe* 
re, cmdrelur l'aiflieu AB, la per» 
pendiculaire K H » qui coupe la 
Surface du fpheroïde en I> cette 
perpendiculaire KH fera par la cir- 
convolution du Demi-cercle AFE 
alentour de l'aiilieu AB , un cercle 
qui iè trouvera dans la iphere AB ; 
& pareillement la perpendiculaire 
correipondante XH décrira par la 
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2 f6 Trmté de la 

iàrconvolution de rËUipfe ACB 
àlentçur du même aiilieu A B un 
cercle ) qui(è trouveradansle^he* 
jroïde» ACBD : & ce que je viens 
de dire de ce& deux perpendiculai- 
res fe doit entendre de toutes les 
autres que l'on peut tirer par tous 
les points de l'aiilleu AB , que l'on 
doit concevoir divi(e en une infini- 
té de parties égales. C'eilpour* 
quoy on peut confiderer la fpbere 
AB & le fplieroïde ACBD com^ 
me les {bmmes d'autant de cercles 
infinis l'un que l'autre» ou fi vous 
youlez d'autant de Cylindres infif 
pis d'une même hauiseur infiniment 
petite : & comme les baies de tous 
ces Cylindres in finis , ou ces cercles 
infinis font comme les quarrez de 
leurs diamètres > &: parconfequenc 
deleurs Demi-diametres KH , IH , 
par 2 . 1 2 . ôc que ces Demi-diame- 
tres KH, IH, font proportionnels 
aux deux F E , C E , & par conle- 
ijuent aux deux axes A B > CD , 

• * ' * ♦ 
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7!heor, 9, Tlanim. on concludaifé* 
ment que la fomme de tous les cer- 
cles du ipheroïde A C B D > ou le 
ipheroïde ACBD eft à la fomme 
.de tous les cercles delafphere AB» 
c'eftà direàlafphereAB, comme 
le quarré de l'axe CDauquarré de 
l'axe de circonvolution A B. Ce 
qu'il ^loit démontrer. 
•■I— • ■ I I *— ^ 

, THJ&OREME IV. 

♦ 

Un. Sphéroïde efi au folide fous f axe 
de circoTVUolutùm & le quatre de^ 
. Vautre axey cérame ifyà^oo, 

PUifque par leTheoreme précè- 
dent t un fpheroide eû à une 
fphere dont le diamètre eâ égal à 
Taxe de circonvolution j comme le 
quarré de l'autre axe au quarré du 
même axe de circonvolution -, û on 
donne à ces deux quarrez l'axe de 
circonvolution pour hauteur com- 
mune } le fplieroide lèra à la iphece» 
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î f8 Traité de la 
comme le iolide fous l'axe de cip> 
convoludon & le quarré de l'autre 
axe, au cube de Paxe de circonvo- 
lution: & en permutant) le fpheroï- 
de lèra au ^lide ibus Taxe de cir- 
convolution & le quarré de l'autre 
axe, comme laiphere au cobe de 
l'axe de circonvolution , c'eft à dire 
au cube de fbn diamètre : & il à la 
place de ces deux demiers termes 
on n^t ces deux gutres 1 57 , gcoy 
qui font en même raiibn, par Theor„ 
2. le fpheroïde lèra aii folide fous 
l'axe de circonvolimon& le qùàrré 
de l'autre axe , comme i f 7* â ^oo« 
Ce qu'il faloit démontrer. 



THEOREME V. 

XJn Tarahohide efl la moitié d'un 
Cylindre de même bafe & de me* 
me hauteur. 

SOit le Paraboroïde ÀEBDF, 
donc la hauteur AC» 6clabaie 



Géométrie Trafique. if9 
un cercle , dont le diamètre eft Bi>. 

Je dis que ce 
Paraboloïde 
eft la moitié 
d'un . Cylin- 
dre « dont la 
hauteur e& 
AC, & la 
.bafe eft le 
cercle BD. 
Car fi on divifê la hauteur A C 
en une infinité de parties égales , Se 
que par les points de diviuon l'on 
tire dans la Parabole des lignes pa» 
ralleles à ù, bafë. BD» lefquelles par 
conièquent feront des ordcmnées : 
comme ce Paraboloïde eft produit 
par le mouvement de la Parabole 
BAD alentour de l'axe AC, toutes 
ces parallèles ou . ordonnées décri- 
ront parce mouvement des cercles: 
& parce que les quarrez de ces pa- 
rallèles ou diamètres iont dans la 
proportion des nombres naturels» 
c'eÂ à dire dans une continuelle pro- 
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' 3t$6 Traité de la 

portion antbmetique » par la pr(> 
prieté de la Parabole , q,uç l'oa fup- 
pofe plane , les cercles feront dans 
cette même proportion 9 par x. 12. 
Ainji on peuc conûderer le Parabo- 
loïde comme un corps compofé 
4i*une ïûBxàté de cercles en conti- 
nueilie proportion arithmétique, 
jdont le plus grand eftlabafeduPa- 
raboloïde , & dont le nombre eft 
reprefenté par la hauteur AC. C'eit 
|)ourquoy la ibmme de tous ces cer- 
cles infinis « ou le ParaboloïdC) eft 
par 7heor. ^ . Tlanim. la moitié du 
plus grand ou de la bafe multipliée 
par la hauteur AC, c'eftàdiredu 
Cylindre dont la hauteur & la baie 
font les. mêmes que celles duPara- 
boloïdepropoféAEBDF. Ce qu'il 
^c»t demosatror. 



Digitized by 



Géométrie Trafique. ' 'i6i 



CHAPIXkE IL . ' 
PROBLEjMES. 

prqbleni'e;. l 

« 

Mefurer un Trifme. 

• » 

SI le Prifme propofé efl: un JPa* 
raUelepîpede redbingle, on ea 
trouvera iaiblidicé) en mulciplianc 
enfèmble fès trois dimen fions, c'e£t 
â dire (à longueur , ià largeur , & ùl 
profondeur) comme il eA évident 
par ce qui a efté dicdanslapre&ce 
de cette quatrième Parde^ 

Si le Priiine propofé n'eft pas 
un Parallélépipède on multipliera 
l'aire de l'une de (es deux baies pa- 
salleles par la perpendiculaire tirée 
entre ces deux mêmes bafcs , & le 
produit donnera la fblidité qu'on 
dierche» parce qu'ainii on a laib- 
lidité d'un Parallélépipède rectan- 
gle , qui eft égal au Prifine pro- 
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i 6t Traité de la 
pofé par 51. II. 

Ainfi vous voyez qu'il n*y aqu*à 
mefurer bien exademcnt la hauteur 
du Priiine > & ià bafe» donc Taire 
fe connoiûra par les principes de la 
Planimetrie y car fi elle eft triangu- 
laire, on la me(Urera comme nous 
avons enfeigné à mefurer un trian- 
gle > & pareillement ii elle eft un 
cercle , on la mefurera cômme nous 
avons enlëigné à mefurer un cercle : 

6 alors pour éviter les Radiions qui 
peuvent arriver dans la bafe de ce 
rtiCmti lequel dans ce cas fera un 
Cylindre, multipliez le (blide fous 
le quarré du diamètre de la bafe & 
la hauteur du Cylindre toû jours par 

7 8 f 9 & diviièz le produit toujours 
par 1000 , pour avoir tres-exafte- 
ment la iohiàMt du Cylindre pro* 
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PROBLEME IL 



Mefitrer une Tyranùde, 

LË8 Pyramides de quelque fi» 
gure qu'elles puiflènc eftre , & 
quelque pofition qu'elles puiflènt 
avoir > iè melùrenc en mulciplianc 
la bafe par ia hauteur 9 & en divi- 
iànt le produit par 3. parce que par 
cette multiplication on trouve le 
contenu d'un Prilîne » lequel eft tri- 
ple de la Pyramide, par/. 12. 

Si la baie eil un parallélogramme 
reâangle > comme ABQ on la me* 

furera» en mul- 
tipliant ià lon- 
gueur AB pas 
fà largeur BC^ 
comme vouà 
avez vû dans 
la Planimetrie. 
Or comme dans 
ce cas» il no 




i64> Traité de la 
s'agit que de multiplier trois lignes 
enfemUe) & qu'elles ibnt ordinai- 
rement reprefentées par des fra- 
yons, on les réduira comme nous 
avons déjà dit ailleurs en même de- 
hominaJtion. Comme il la longueur 
AB croit de 8 toifes & 4 pieds, k 
largeur BC de 3 toifès & 2 pieds 9 
& U hauteur D£ de 12 toifes & 3 
pieds ) oa réduira toutes ces lignes 
en pieds, &: alors on trouvera la 
longueur A B de 52 pieds 9 la lar- 
geur BC de 2 o pieds , & la hauteur 
DE de 7) pieds: après quoy on 
teouvera la ibiidité de la Pyramide 
ABCD en pieds cubiques > fçâvoir 
en multipliant la longueur A B 5-2 
par la largeur BC 205 pour avoir 
la bai^ ABC de 1040 pieds quar- 
irez, lefquels étant multipliez par 
la hauteur D E 7 5- , le tiers du pro- 
duit donnera 26000 pieds cubiques 
pour la folidité- qu'on cherche, 
é^oïi réduira fi l'on veut , en toiles 
cubiques » en ks divifanc par %\6i 
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Geomïrie Trafique. 26 f- 
.' Zc alors oh aura 120 toites cubiques 
& 80 pieds cubiques pourlaiblidit> 
té de là Pyramide, propoiee^ 
CD. 

Si la baie ell ttit cercle , on la me- 
ilirera comme nous avons enfeigné 
dans la Flanimecrie à mcflirer un 
cercle , & on là multipliera toujours 
par le tier^de U liaïueur de la Fy- 
ramide > laquelle dans ce cas fera un 
Cone. M^TOur éditer les fra^ 
Aions ) qui peuvent arriver dans la 
bafêdu Cone, multipliez le Iblide 
ibus le qua^ré du diamètre de la bafè 
du Cçne &la haiiteur du même Cô- 
ne toujours par ifj y. Si 4ivifèzlc 
prédjLiit toûj ours par 600^ • • 

\ • • 

- - • 'I - ■ - - I I I I II ; 

PROBLÈME. ÛI.A ^ 

Mefurerunfi pyramide tronquée^ 

NOus fuppofèrons icy pour 
une plus grande facilité , que 
k Fyrapiide tronquée efl droite» 6c 

M 
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qu'dle eft terminée par les deux, 
quarrez pacalleks & inégaux A Br< 
CPj.ee .ch.; Nous fuppôferonsî 



■ 

, j » j , / ' ' . j ^ ... . ■ . ... 




V k t 



auiU que Je cotéAÇde la plusgtande. 
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baie eil de 14. pieds > que le c6cd 
EF de la plus petite baie eft: de 4. 
pieds, & que la hauteur «Y delà 
r y ramide tronquée e(l de go. pieds. 
. Celaeftant lupppie, pour trou- 
ver la folidité de cette Pyramide 
tronquée > on la réduira eu des Prii* 
mes & en des Pyramides. Onverrs^ 
icy aifément qu'elle eft compoféc 
4e cinq Prifmes & de quatre Pyra^ 
m ides égales.. Le premier de cea 
cinq Priftnes > eft au milieu de 
tous les autres j & c'eft un Paral^ 
lelepipede re£bng1e , dont la baie 
eft le quarré IKLM égalauquarrc 
ËFGH , & dont la hauteur ËI e^ 
{a même que celle .de la Pyramide 
tronquée. Les quatre autres Prifines 
font égaux entre eux , parce que 
leur hauteur eft égale 9 fçavoir cel- 
te delà Pyramide tronquée, &que 
leurs baies font pareillement égales, 
fça voir les quatreParallelogrammcs 
reftangles OPKI, KLTS, LMRQ^ 
MIVA: mais ils ne font pas des par 

M 2 
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lallelepipedes , mais feulement les 
inoitiezd*autantdeparalelepipedes 

de même bafe&demême hauteur, 
paice qu'ilsfe terminent eppomce, 
leurs fommets étant les lignes du 
quarréEFGH. Les quatre pyrami- 
des, dont les pointes font lesqua- 
trc points E, F, G, H, fontpa- 
rci&ment égales, patce ,qu elks 
ontime hauteur commune, quirtt 
la même que celle de; la Pyramide 
tronquée, & que lairs bafes font 
écrales , fçavoir les quatre quarrez 

• Ptliiâue nous avons fuppole AB 
dc.i4pieds , & EF , ou IK'de 4 , le 
Suarré lKEM fe trouvera de 16 

pieds quarrez, lefquels étant mul- 
iipliezparlâhauteurEI, queiwus 
* avons fbppoféc de 50 picds,on aura 
480 pieds cubiques pour a fohdite 
âu par^elepipedc redangle EILO. 
LaliRneOP feradd4pieds, & 

, O I de f , & Vaire de chacun des 
quatre parallélogrammes rectan- 
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glesOPKI, KSTL, LMRQ^ 
MIVX, fè trouvera de 20 pieds 
quarreZ) c'eft pourquoy laibmmç 
jde ces quatre parallélogrammes (è- 
.ra de 80 pieds quarrez, lefquels 
.étant multipliez par la hauteur comr 
munc 30 9 la moitié du produit don- 
nera 1200 pieds cubiques pour la 
ibmme des quatre Priimes égaux > 
jjui s'appuyent liir les quatrercdan;* 
glcs precedens. [M '^^^^^^ -.^.^^i- 
V Enfin. rairede chacun désquatre 
quarrez égaux AOIV, PBSK, 
hJÇÇl, DRMXj fe trouvera de 
^ f pieds quarrez, c'cft pourquoy 
la jR)mme de ces quatre quarrez (èr 
ra de ioo pieds quarrez, lefquels 
étant multipliez par la hauteur comt 
mune g o, le tiers du produit donner 
ra 1000 pieds cubiques pour la foli^ 
diié des quatre Pyramides égalesy 
qui s^ppuyent fur Jes qugfe quîÇç.. 
jez precedens. ^cW -. " ' '-trw^ ■ 

Si l'on ajoute enfemble ces troiç 
îoUdite? trouvées 480, 120^10909 
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* " Trakèdela 
leur fommedonnera 2'68o.pieds cu> 
biques pour la folidité de la Pyra- 
mide tronquée ACGE. 

* Gomme il eil embaraiîànt de me- 
surer tant de Prifmes & tant de Py- 
ramides , lorfque la baie de la Py- 
Tàmide tronquée eft compofèe d'un 
grand nombre de côtez > il vaudra 
mieux fe fervir de cette autre me- 
tîiodé , qui eft générale pour toute 
forte de Pyramides tronquées. 

• Prolongez par penfée les côtez 
delà Pyramide tronquée julqu'à ce 
ou*ils fè coupent en un point, com- 
îaie enZ, pour avoir deux Pyrami- 
des, dont la pointe commune fera 

& dont les bafes feront les deux 
bafes ABCD, ^FGH, de la Py- 
ramide tronquée i. & ôtez de la fo- 
iidité de- la plus grande Pyramide 
celle de la plus petite, pour avoir au 
refte la foîidité de la P jrramiue tron- 
quée. Mais pour avoir ia (blidité 
de la plus grande & de la plus pe- 
tite Py ramidejiil fuffira de connoiftrc 
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Géométrie T^ratique, 271 
feurs hauteurs Z Y , Zw , parce que 
leurs bafes A3CD, £FGH, foiu 
déjà connues j 6c pour connoiftre 
les hauteurs ZY, Z« , tirez les 
deux lignes A Y» •£ , qui étant pa* 
rallcles , feront les deux triangles 
(emblables Z YA , Z E , dans leA 
quels par 4. 6. on fera cette analo- 
gie, AY, E« :: ZY, Z«i & û 
au lieu des deux premiers termes 
A Y 9 E«9 on met les deux côcez 
AB > EF 9 qui ibnt en même raiibn» 
on aura cette autre analogie , AB» 
•ËF :: ZY, Z», & c» divi&nt on 
auraccUe-cy, AB,EF, AB Y, 
Z Y , & fi aux trois lignés AB,- EF, 
«»Y,- on reftituë leurs valeurs lùp> 
poiées 14, 4, 30, ; on aura cette 
•dernière analogie , 10, 14 :: 30, 
Z Y , dont les trois premiers termes 
^tant connus, le quatrième Z Y 
ie connoiflra en multipliant le troi- 
sième terme 50. par leiècond 14, & 
«n divifant le produit 4Z0. par le 
premier 10 » & l'on aura 41. pieds 

M 4 
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pour la haui^ur. Z Y <le la grancte 
ryraihide , Se il on en ète la hauteur 
«» ï de la Pyramide tronquée , qui 
g^efté fuppoiée de ^ ôpieds, il refte- 
ra 1% pied$ pour la hauteur Z^dela 
petite Pyramide.. : 

Si on Jiiiuitiplie }a baie A B C D 
4e la grande Pyramide» qui eft icy 
196 pjeds quarrez;, par «hauteur 
'ZY , qui a eîté trouvée de 42 pieds, 
ie tiers 4U produit donnera 2744 
^ieds cubiques pour la iblidité de la 
Grande Pyramide ; & li on multiplie 
M bafe ËF GH de ia petite Pyra- 
/uide % qui eft icy de 1 6 pieds quar- 
^ez^^ar fa hauteur Z«, qui aefté 
■trouvée de 1 9 f>ied$ > le tiers du pro- 
fit donnera 64. pied^ çubiques 
^pur la folidité de la petite Py rami- 
fie) laquéUe eûaut ôtée de celle de 
Kplus grande» qne nous avons 
4rouyée de 2744 pieds cubiques, 
le.reftedontiera i<^8e - pieds cubi- 
: ques pour Uiblidité de laPyraoude 
'.tronquée 4 comme auparayimt« - 

■ 
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. ..Bie^i que cette méthode ièmble 
un peu longue , elle peut néanmoins 
être biea courte, pgrce qu'on peut» 
aifémcnt Ja réduire, à cet.at)regé. 
Ajoutez enfemble les aires î p6 , i ^, 
des deux bafes A BCD, EFGH, 
pour avoirileur ibmme 212.. Mul-ji; 
tipliez enfemble les. deux çiêmes 
l^afes 1 9 j T <ï , pounavoir leur pro-' 
duit 3.J doiitiariuskiequaTrée f 
doit être ajoutée à la foaune précé- 
dente 2 1 2 5 ;pour avoir une féconde 
^mme ,c iaquelle eAanftoukit^ 
pliée par la hajuteur « XdekPyra-: 
mide' tronquée, que nous avons 
fuppofèe de 30 pieds, le tiers di^ 
produit donnera comnie aupara-» 
vant- 2680 pieds cubiques pour la 
iblidité qu'on-cberche. f- = ' 
] Cette règle fe peut appliquer à 
un cone tronqué, mais jpour éviter 
les fraétioas , qui peuvent arriver 
dans l'aire de chaque baie ^ ajoutez 
à la forame de;^quarrez des diarae-i 
tres:.des deux iafes Je produit des 
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deux mêmes diamètres > & mulci* 
pliez la fbmme par la hauteur du 
cône tronqué , pour avoir un fé- 
cond produit 9 -qu^il Êiudia multi* 
plier toujours par i f/, &diviferlc 
produit toûjouFS ipaar doo, pour 
avioir la iblidité du cone tronqué. 
. Ou plus brièvement, multipliez 
lîçxceÂ du qaarré de la (bmme des 
diamètres des deux baies furie pro« 
duit des deux mêmes diamètres par 
I fT^. fois la hauteur du cOne tron- 
qué»: éc àiv'iSiz le piioduit'par 600» 
le quotient donnera la ÇMité qu'oa 



Dur trouver la iblidîté de la 



\ fphereBCDE, dont le diamè- 
tre BD eft luppofè de 200. pieds» 
cherchez par TrobL 9. Tlarùm. ù. 
furface , qui iè trouvera de 1 2 560a. 
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Mefurer une Sphère. 





Geomtrk ^ratit^ue. 
pieds (^uarrez , & multipliez cette 

j tifurface 1 2 f > 
600. par le; 
rayon âB de 
la iphere > 
que nous, ait 
vons rupp%_ 
fë de 100. 
;^ , ^M^jui ^.pied&t & le 
tiers du produit doonera 41 ^6666. 
pieds cubiques & iifi. pouces cu- 
biques pour, la fblidité de la fphere 
propofée BCDEj comme il eiiévi- 
dent par Thebt. i. . - — ' 
. Qu i)ien.pour éviter les fractions» 
qui peuvent arriver à la furface de 
la fphere , multipliez le cube • 
Sqooooo. du diamètre BD 2 oo.to^r 
jours^par 1 f 7» & diyilèz le produis 
I5J f 6000000. toujours par 300, & \ 
la i^lidité qu'on dbercbe (^triouv^ij»»^ > 
la-suème qu'auparavant. X^a demon^^ 
ftration. de cette Pratique eft évi- , 
dente paj; Thew, 2; . . 
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. P.RO.BLEME V. 

■ • 

■- Idejurer un feif eur dejphere. 

F^^Our trouver \ïa folidité du fec» 
i çeur defphcre BFCD, le dia- 
mètre AB' étant fuppofé de 20a 

pieds > & l'arc 
BDC de 80 
g degrez, cher- 
^ diezpartPrtf^. 
^...'•10. TUnim, 
.,1 v49akederkbaiè 
ri jil j d«ieâ:eur> ou 
la fu^ce"du> Segment .de iphere 
EÔD, qui fe trouvera, de I4^p 2 
piéds qtfârrez, A:dî«iyiroiii 57 pou» 
cis quâfwz &■ multipliez .cette 
l)î&^àr]te; tayon C F 100, le tiers- 
d« prt)duit ddanaraipar JîÉw«r. . i. 
485)7344 piedscubiques & 748 pou- 
ces cubiques 'potir la fbliditédu fc- 
fteur propofé BFGIX . ' ': 
Cette folidicé ainû trouvée û*eft 




4(C . • 
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pas dans une trop grande precifion, 
parce que dan& là furfàce du Seg- 
ment de fphere 9 c'eû à dire dans U 
bafe du ieâ;eur nous avons négligé 
les firaâions des pouces. C'ed pour- 
quoy pour trouver autant^exaâe- 
ment qu'il fera poflîble la (blidité 
du ièéteur propofe B F C D indé- 
pendamment : de ià bafe> (uivez 
cette règle ) qui a û demonflra- 
tiofli. 

Multipliez le iinus veriè 2 3 3 9 f f <S 
de la moitié de Parc BDC par le 
cube 8000000 du diamètre AB 
20o,& le produit 187 1 45448000000 
toujours par ji57 > & divifez ce iè- 
cond produit 293848233^000000 
toûjours par <$oo fbi^ le ii^us Total 
I ooooooo>c'eft à dire par (^oooooon 
006) le quotient donnera environ; 
489747 piedS'Ciibiques ppui: la 
lidicé jA^Ut'on c^ciie. 
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' PROBLEME VI. 

... - ■ f - • 
Mefurer un Segment de fùhere. 

p 

POut trouver la (blidité du Seg- 
ment de fpherc BCD, le dia- 
mètre AB eftantfuppoië, comme 

'\-?^.r^^rrr:^<^ ,1 ai^>aravaat)de 

>t . 2oppiedS) & 
/ F k l'arc BDCdc 

j \: ' 'v^J/^ cherchez par 
iiA le Problenie 

cor >ooi :> r r{M . .précèdent > la 

£>UdkéduièaeurBFCD, quia 
éfté trouvée de 489 747 pic^<^s cu- 
Inqués^ Beoft-ez^ie coneFCB» 
qui ietrouverfide 3^1282 pieds cu- 
biques & 29^ pouces cubiques par 
^roblyt. le refte xtoiincia I f 84<54» 
pieds cubiques & 14,32 pouces cu- 
biques pour la folidité du Segment 
propofé BCD. 
Mais pour trouver la iôliditd du 
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cone FCB , il faut trouver & hau« 
teur Ë F > 6c le diamètre BC de £i 
bafe^ laquelle on pourra connoiftre 
en fuite par îPr^/. f. 'Planim. La 
hauteur EF a.efté trouvée au Trobh 
lo, Tlanim. de /d.pieds & /.pou- 
ces, & le diamètre BC.iç trouvera 
par cette analogie , - 

Comme le Sinus Total i ooooo 
^^ametre AB zck> 
' Air^ le Sinus de lamoitié de l*arc 
B'DC 64.27^ 
Au diamètre BC ' 
' Four trouver méthodiquement 
k (blidité de ce cone s ùns pailèr 
latries fraébions, qui peuvent arri- 
ver à ià hauteur & à iabalèj multi* 
pliez le quarré 413 17 8984.1. du fi- 
tms 6^2 jcf. de la moitié del'arc BD 
C par le flaus 76604.. du complé- 
ment de la même moitié» 8i multi- 
pliez le produ i t ^16 f 1162^979964,. 
par I fy. fois le cube Soooooo. du 
diamètre AB 200, fçavoir par i z ^- 
6oooooo> 6c diviièz ce iêcond pro* 
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' -iLr mtédela 
jjuic 3p7 860 5'p5>88457 84000a- 
oopar 1200 fois Iç çubeMooooooo-» 
pooooooQ du (inu^ ^Qtal loppQçit » 
^voir pav 12^90099090^00000009 
hè qw)Cicnt donnera 331 2 &2 piedt 
çubiques & pouc&s cubiquç^ 
pour la foHdité ducpneBIXî. 

Pour éviter un caicul lî long, 
/êrvez-^ous desx Logarithmes ^ . &: 
jajoûtez enfçmble ces quaçre cho- 
iès:Ie double 19. 61 61 3 fo du Loga- 
rithme du iinus de la moitié de l'arc 
BDÇ, le Logarithme p. 8842 f 39 
j^uijii^us du complcnîent de la mê- 
me moitiéyleLogarithmei ip fSppé 

àe L^7:, Jle^$pj^^.,àijî^pâi)7 duLor 
garithme. 3f^;:^§oio2 99 du diamètre 

>1B 20Ô, & ôfêz de la lomme 38« 
mm^h k-^?ûme.33o>9 18 1 adU 
ig^rithmç 3 . o/p 1 8 1 2 de 1 2 0O3 & 
tt triple 30.0000000 du Lc^rith- 
me 10. 0000000 du Sinus Total, il 
reftera c.eXx)garithme f. 5'2oip7o,' 
qui donnera environ la inême i^i^ 
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PROBLEME Vir 
Mefurer m Sphéroïde, 

POur trouver la folidité du 
Sphéroïde ABCD,dontAC 
■eft fuppd« raxc de circonvolution > 

qui foit par 
' exemplede 
. 300 pieds »- 
& l'autre 
C axeBDde 
144» cher- 
chez par 
t> Trûhi.^.lk 

feUdité d'une fphere» dont le dia* 

-Dactre foit égal à Taxe de circonvo- 
lution AC 20Q, cette folidité ic 
trouvera d&J^i%6666 pieds cubiques 
& 1152 pouces cubiques» que vous 
multiplierez parle quarréio/gtîde 
■Piautre àxe BD 14^4 , Àvou6-divi£e« 
.rez le produit 86814720000 parle 
.quàrré 40000 de râxedecirconvQ; 
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iodon AC 200) le quotient donne- 
ra 2170368. pieds cubiques pour la 
iblidité du Sphéroïde propofë A 
BCD 4 comme il. cft évident par 

Theor. 3 . 

: ' Ou plus facilement pour évifer 
les fraâions j qui iè peuvent ren« 
contrer dans la lolidité delà iphere> 
multipliez le folide 4,147200. fous 
l'aiâieu AC 200, âcle quarré 207 3 6. 
dePaxe BD 144, toujours par 157» 
& divilèz le produit (jfi 110400. 
toùjouits par ^00 ) le quotient don- 
nera comme auparavant) 2i703d8. 
pieds cubiques pour la folidité qu'on 
jcherdie) comme il eft évident par 
-Theor, . . • ' 

^ - - - - _- — - — 

' PROBLEME VIII. 
Meficrer unTarabolofde. 

POur trouver la folidité du Pa- 
raix>loïde AëBDF, dont la 
hauteur AC eft fuppofée de^ij. 
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pieds 9 %i le <liameare BÛ d&ià bai^ 
2 oo,cherchez ^zrTrohl. f. ^lanim. 
Taire de cette bafe) qui fe trouvera 

de^Lfoo-pieds 
quarreZ) que 
; vous muldh 




plierez par la 
hauteur A C 
2if, & la 
• moitié . du 
■y produit àQXk- 
ncra^/ffoo 
pieds cubiques poitf la folidi^ du 
Paraboloïde propofé AEBDF» 
coipme il eft évident par Theer:^^ 
Pour éviter les fraâipns, qui peu- 
vent arriver dans la baie duParalÉ^ 
loïde , multipliez le folide S^ooooo 
fous la hauteur AC i i f & le quârré 
40000 du diamètre BD.de la bafe» 
toujours par if/^ & divilèz jQpro- 
duit 1 3 f 0200000 toujours par 4,oo> 
le quotient donnera; comme aupa« 
ravantj 337^500 pieds ôul?ique& 
pour la iblidité qu'on cherdie. ' 
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PROBLEME IX* 

t 

. Mefurer un tonneau, 

I L y en a qui mefurent un ton- 
neau, en lé confiderant comme 
deux cônes tronquez joints enfem- 
ble, ou comme une parijie de Sphé- 
roïde : mais comme tout cela ne feic 




qu'approcher de la vérité,. j'aime 
inieW lûet'fërvir delaR^tho^ iiû- 



Geomtrh Tratique. 15 f. 
vanté, laquelle quoy que mécani- 
que 9 approche aliûi beaucoup de. 
^Lvehté V & eil tres-conunode dan& 
la praciq-ue. • ; . .. . : 
Il faut en premier lieu déterminer 
kl meiiire , dont on veut iè£brvir) 



tout. Suppoi&Mis que cette memre 

quelque no m . qu'elle. pui0è. a voirV 
ioit un Prirme , cômtne un cylindre 
concave» dont la)ha)Qteiu-(toitdf <^ 
pouces > 6c le diamètre de balcidc 
3 pouces. * • 

Cela £tant {ùppofé» pcéparess 
une règle xie fer ,., o^xle quçlqu'au? 
tre matière folide, comme AB, & 
y.iiMCtez>d*Aiii côcéf -la hauteur ds 
votre mefuce autant de fois qu'elle 
y pourra entrer , & y marquez les 

points, 1 , 2 , 3 , 4, f , âcc. ficcecôté 

Mais fur l'autre .côté > comme iè- 
roit CD, que iKMis appellerons /4 
càfé des diamètres , vous y marque** 
rez^premieremeot k diamètre de 



parce qu'elle n'eft pas la 
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vôtre mefûre , depuis C julques 
au poiac i « puis le diamètre xl^une- 
meiùre double depuis. le même 
point Cjufques au point 2 > &ainfL 
en iùice. 

■ Toute la difficulté eù. de trouver! 
les diamètres desmelures doubles, 
triples» Ôcc .Pour cette ân diviiez 
le diametce> d& vôcr&meTure en plu-> 
Ceurs parties égales j & le nombre 
fe pkis grand Sasi le meilleur., com-» 
me en 1 oo , & iàices-^en une échdlo 
parciculiere,pour y prendre la quan- 
tité d*aa ^metcè <fane aSdhré 
double, i triple^ &ec^ en cette ibrtc; 
' Pour trouver le diamètre d'une 
lAefiire double j iuppodânt que ce*» 
luy de la mefiire iimple ibit de xoo 
parties, doublez le quarré de ce 
nombi'e i oo , • &;vous aurez 2 oooo, 
dont la racine quaci:^ donnera en*, 
viron 14. i parties ^ qui étant priiès 
fiir l'échelle doivent être portées 
depuis Cjuiques à 2 , & C 2 ièrale 
diamètre d'une meiùre double } & 
ainA des autres. 
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La règle étant ainfî préparée, 
voicy Ja manière de s'en ièrvK 
yoyez premièrement fiir le côtd 
dés parties égales, combien de telles 
parties contient la longueur du ton- 
neau ËF i fuppolbns qu'elle en con- 
tienne 7 ^. Voyez encore furie côté 
des diaioiecres > ou des parties inéga- 
les combien de telles parties con- 
tiens le plus petit diamètre IK ou 
LM , . s'ils font égaux , & le plus ^ 
grand GH , ce qui lèra aifé , en fei- 
lant pafler la règle par le bondon, 
& fi GH en contient par exemplcr 
8r9 & IK4^, ajoutez enièmbleces 
deux nombres 8î , 4^, ou '|, éz 
vous aurez 7, dont la moitié 'î , 
ou 6f eft la quantité d'un diamètre 
moyen arithmétique, laquelle étant 
multipliée par la nauteur ËF , qué 
nous avons fuppofee , le produit 
donnera environ 48 mefures pour 
la capacité du tonneau Kl LM . - 
. Si vous voulez trouver en mefu- 
res cubiques ) comme en pouces cur 
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biques la folidité de ce tonneau, 
mefurez en pouces la longueur EF , 
& les deux diamètres GH, IK, 
dont le produit doit être ôté du 
quarré de leurfomme, après quoy 
on doit multiplier le refte toujours 
par 1 f / fois la longueur EF du ton- 
neau & divifer le produit toujours 
par 6^00. 

PROBLEME X. 

\ . Mefurer un Rempart. 

L A ligne A B reprelente la face 
d*un Baftion d*un Exagone re- - 
gulier, dont le côté intérieur eft 
fuppofé de I20 toifeSj ou de j2o 
pieds. La ligne BC reprefente le 
flanc, que Ton fuppofe perpendi- 
culaire à la courtine , & de 2 o toifes 
ou de I20 pieds. Lali^ne C D re- 
* prefente la moitié de la courtine, 
que nous fuppolerons icy de 216. 
pieds. La ligne DE, qui eft pcrpen- 

diculaire 
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CeometrieTratiquè, 
iâiculaire à CD reprefçate l*épai^ 




leur du Rempart par le piedi que 
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'ifSi :^riûté de O 
mou$ fuppoferons de 7 2 . pieds, & là* 
ligne EFj qui eft parallèle àla.§our- 
cine CD, 6c quieiWmtâiée en F 

Î>ar la Capitale prolongée , termine 
a bafè du Rempart du côté de la 
ville. La ligne GHîK, qui eft pa- 
rallèle au premier /^traic teripiine le 
talus* extérieur du Rempart , & la 
ligne LM Tinterieur, tellement que 
Teipace comprL*: en dedans par ces 
deux dernières lignes , içavoir le 

{3lan GHIKL^MG repreiente la 
argeurdu Rempart>fùjr laquelle on 
l'élevé làns calus. - ' 

Pour trouver la fblidité de cette 
partie de Rempartjce qui fliffit pour 
içavoir la iblidité entière du Rem- 
part,* parce que nous fuppofons que 
la place eft régulière , il faut con- 
noiftre en premier lieu la quantité 
des lignes & des angles, ce qui fera 
facile à çeluy qui entendra la forti- 
fication. Nous fuppofons icy les li- 
gnes d'autant de pieds que vous les 
Voyez marquées dans la£gure 3 où 
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l'on Yoid allez clairement leur dit 
pofîtion , (ans qu'il foit befoin d'en 
parler icy davant^e. 

Cela étant fuppofé > il faut com- 
mencer à mefurer les baies des di- 
vers iblides 9 donc le Rempart eft: 
compofé 9 qui ibnt des Priimes 
des Pyramides. 

Pour trouver l*aire du Trapèze 
KLMN 9 qui a deux cotez paral- 
lèles KNjLM, on multipliera leur 
ibmmc <)8o. par la moitié 2 1 .de leur 
diûanceKL^ & le produit donnera 
14280. pieds quarrez pour la baie 
KLMN. 

Pour trouver l'aire du Trapèze 
OHIN) on lereduira en deux trian- 
gles NIH , GHN. L'aire du pre- 
mier triangle fè trouvera de 7687. 
pieds quarrez , & celle^du fécond 
île 1 8029. La fomme des deux aires 
donnera 2 57 1 <). pieds quarrez,pour 
Taire du Trapèze GHIN , laquel- 
le étant ajoutée à celle du Trapèze 
ICLMN , que nous avons trouvée 

N 2 ■ 
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de 14280. pieds quarrez 9 on aura 
3995)6.pieds quarrez poiir l'aire de 
la bafe GHIKLM , laquelle étant 
multtpHée par la hauGeur du Rem- 
part) que nous ilippoièrons de 1 8. 
pieds > on aura 7 195)2 8. pieds cu- 
biques pour la folidité de la terre, 
qui s'élève (ans talus iiir la baiè 
GAIKLM. 

Pour trouver la fblidité des ta- 
lus , & premièrement celle du ta- 
lus intérieur > on le réduira en un 
Prifme , dont la balè efl le re£Van- 
gle FOLE , & en une Pyramide , 
dont la pointe eil F) la hauteur eft.. 
FO , & un côté de là bafe reéîan- 
gulaire eft OM , l'autre côté étant 
égal à la hauteur du Rempart. L'aire 
du reâangle FOLË ie trouvera de 
f/od. pieds quarrez , laquelle étant 
multipliée par la hauteur du Rem- 
part on aura 513 f4..pieds cubiques» 
pour la folidité du Prifine , dont la 
bafè eft FOLE. L'aire de la bafe 
de la Pyramide FOM iè trouvera 
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de 1 So. pieds quarrezjlaquelle écanc 
multipliée par le tiers de fa hauteur 
FO, on aura 1080. pieds cubiques, 
pour la foUdité de la Pyramide 
FOM. Si on ajoute enfèmbic ces 
deux foliditez 5-1374, 1080, leur 
ibmme y 243 4. donnera la folidifiô 
du talus intérieur. 

Pareillement pour trouver la fb- 
Hdicé du talus extérieur , on le ré- 
duira en troisPrifmes , dont les ba« 
fès font les trois re(Sbangles CDKP, 
CRHCti GHST, & en trois Py- 
ramides , dont les baies font le quat- 
re ÇPIQ, le Trapèze HRBS , & 
le triangle ATG la forame f dp.des^ 
trois longueurs CD, CR, ST» 
étant multipliée par la largeur com- 
mune DK 12, donnera 6828. pieds 
quarrez pourl^aire des trois Rectan- 
gles precedens» laquelle étant nuil- 
tipliée par la moitié de la hauteur 
du Rempart, on aura (> 1412. pieds 
ctilaiques pour la iblidité des troi» 
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Friimes» donc le talus extérieur eft 
compofé. L'aire du quarré QCPI 
iè trouvera de 1 44, pieds quarrez, 
celle du trapèze HRBS de 10S9 & 
celle du triangle ATG de 7 2 . La 
fomme de ces trois aires eft 3 24. la- 
quelle étant multipliée par le tiers 
de la hauteur du Rempart donnera 
1944. pieds cubiques pour lafblidi- 
té des trois Pyramides, laquelle 
étant ajoutée à celle des trois Fril^ 
mes precedens , qui a efté trouvée 
de 6i4f2. pieds cubiques, on aura 
6^ 396. pieds cubiques pour la ibli- 
dicé du talus extérieur. 

Enfin fi on ajoute enlèmble ce» 
trois iblidite2^ trouvées, <5339<j> 
52434, 709308, qui font les ibli- 
ditez du talus extérieur , du talus 
interieurj & du terre-plaih du Rem- 
part 5 on aura 83 ^7 22. pieds cubi- 
ques pour la fblidité entière de cette 
partie de Rempart terminée par une 

4azue couccine & par un demi- 
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baftion, laquelle é tant. en firf mulet' 
pliée par le double du nombre des 
•Ba{lioa«, comme icy p v 1 2>on aura 
aoo28i5(>4. pieds cubiques » ou; 
46429. toifes cubiques pour la.ioJi'* 
dité entière du Rempart. 

C'ell de la même façon que To» 
mefurera la roUdiré dy fofie d'une 
fortification , & auHi celle du Para- 
pet avec là Banquette : mais cette 
iblidité fe peut connoidre avec 
bien moins de peine , car fi on 
multiplie Taire du Profil du Para- 
pet avec la Banquette par la quan- 
tité d'une ligne tirée par le milieu; 
du Plan du Parapet & de la Ban- 
quette y on aura la iblidité du Pa- 
rapet & de fa Banquette. C'eft de 
cette manière qu'on trouvera la (o- 
lidité de l'Efplanade » 6c auifi du 
Rempart avec fon Parapet & fa 
Banquette tout enfemble, lorfque 
les Baillons feront creux. Je fçay 
bien <|ue cectc méthode n'eil pas> 

N 4, 



ip^ Traité 4e la 
tout â fâit Géométrique» mais 
comme elle ne peut pas manquer 
feniibiement ) il fera tres-avanu- 
'.geuxde s'eafervir dans la Prati- 
que. 

ip I N. 
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un cercle donné ) 37 
Problème VI l L Alentour de deux diamètres don ^ 

nez décrire une ovale commune , _3? 

Problème IX. Alentour de deux axes donnez décri- 

re une ovale Mathématique , 4X 
Problème X. Décrire une Parabole fur un axe don *« 

né , " 4J 

Problème XL Faire paflèr par trois points dotmcz 

une circonférence de cercle , 44 
Problème XIL Diviièr une ligne donnée en parties 
. égales 1 ^ 
Problème X II L Mel urcr un angle accefltble fur U 

terre ^ ^ 
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trohUme XIV. Mcfurcr un angle inaccefllblc fiir 

la terre, ($9 

Pro6/mfjy^ Faire â un point donné d*une ligne 
donncc iur la leric > ua angle d'une grandeur 
donnée > 70 

Vr obier,] c X VL Tirer par un point donne â une li- 
gne donnée acceflîble iur la tcrrc>une parallèle, 7^ 

problème X VIL Tirer par un point donne à une 
ligne donnée iuacccihbie iur la ter re^ung paraflc- 

Problone XVI II, Tirer par un point donne â une 
ligne donnée acceflîble iur la terre > une per^ 
pcndiculaire > tY 

Problème X l X. TircT par un point donné â une 
ligne donnée inacccflible iur la terre ^ une pcr» 
pendicvilaire> 77 

Problème XX. Prolonger une ligne donnée fur la 
terre , lors qu'il y a guclcjue cmpcchemcitt, 7^ 

Problème XXL Lever le Plan d'une Place accet^ 
fible y 7^ 

Problème XXIL Lever le Plan d'une Place irïac l 
ccflîble > 87 

Problème XXIIL Tracer un Plan iur la terre, 90 



PREMIERE PARTIE. 

De la, Trigonomci rie ReB^ilignc. 
€:hapitre L Définitions > 5^ 

CHAPITRE IL 

TpI E OR E ME s. 
Théorème I.y^ Ans un triangle rcdangle , la rai- 
: JLJ ion d'un côte à l'autre côté , cft 
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T A B L I. 

égale à celle du Rayon à la Tangente de i'àngfc 
oppofe à cet autre cofté , lo t 

Ti^eoreme IL Dans un triangle redangle, la raifon 
d'un côte' à Thypotenufe , eft égale à celle du 
Rayon à la fecante de Tanglc adjacent â ce cô- 
té, lOJ 

Théorème IIL Dans un triangle ,^Ics finug des an- 
gles lont proportionnels à leurs cotez oppoièz > 

Théorème I K Dans un triangle fcalene, lafommc 
de de ur e ôtez eft à leur différence , comme la 

^ 

Tangente de la moitié de la fomme des angles 
oppoiez à CCS deux cotez , à la Tangente de H 
moitié de leur différence y 107 
Théorème V. Dans un triangle fcalene,le plus grand 
côté elt à la lomme des deux autres , conimer 
Icurdifference à la différence des Scgmens du 
plus grand côté, faits par la perpendiculaire, qui 



tombe du plus grand angle , 11^ 

CHAPITRE IIT. . 

Du Calcul des Triangles RcB anales*' 

VrohlemeL Etant connus les deuxcôtez, trouver- 

les deux angles aigus , 1 

Problème IL Etauit connus les angles & l'un des cô * 

tez, trouver l'autre côté , 11 ^ 
Problème II L Etant connus les angles un côté » 

trouver riiypotcnuic, 115 
Problème lyi Etant connus les angles &c i'hypote-. 

nufe , trouver celuy cpi'on vouora des deux cô* 

tez, ii^> 

Problème Etant connue lliypotenufc & un côté, . 

trouver les angles aigus, iiy 
Problème f^L Etant connue l*hypotenule K un cô- 

té,, trouvcr.rautre côté.,, isf 



TABLE. 

,Trobkmey7L Etant connus les deux cotez, trou- 
"ver rhypotenufè , m 

CHAPITRE IV. 

Du Calcnl des Triangles OblicjuangleSm 

Problème L Etant connus deux cotez , & ^*^"g^^ 
oppofé âTundes deux trouver l'angle oppoic â 
1 autre» ixï 

problème IL Etant connus les angles & un côté j 
trouver celuy ^u*on voudra des deux autres co - 
tez, 114 

problème III. Etant connus deux cotez, &ran - 
glc qu'ils comprennent , trouver Jes deux autres 
angles , iz6 

Problème I K Etant connus deux cotez , & l'angle 
qu'Us comprennent , trouver le troiliéme cQté> 
fo^ ^ llS 

problème K Etant connus les trois cotez, trouver 
les angles , ii^ 

^SECONDE PARTI E. 

De la Longimetrie. 

Problème L XyiEfurer une ligne Horizontale 
iVi acceffible des aeux cotez , 157 

Problème IL Mefurer une ligne Horizontale ac- 
ceffible feulement d'uii côte' , i ; S- 

Problème II L Mefurer d'enhaut une ligne accef- 
fible , 141 

Problème IK Mefurer de delTus terre une ligne 
Horizontale inacceflible ^ 14^- 

Problème K Mefurer une hauteur acceffible , 1 5 j 

Problème VL Mefurer d'en bas une hauteur inac- 
ceffible, ' 15 j 

Problème VIL Mefurer d'en haut une hauteur in^ 
acceffible, jjj^ 
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trMeme VI TL Mefiim la iumieur ifmt mon^ 

tagne fur laquelle on eft fitué , 1 6i 

Problème IX. Mcfucei: la hauteur & la^ largeur 

d'une montagne > * 1^4 

BrMmiX. Meitirer la hauteur ^iiiisniiée> léy 

TROISIEME PARTIE. 

* 

CHAPITRE 1. 

Théorème s. 

Théorème L CI de la ligne courbe ABC» dont Té 
O diamètre efl: AD» & la couchante au 

iommet eft AE^parallele à l'ordonnée tCD, on for- 
me fur le diamètre AD, la ligne courbe AFG^ 
dont Tordonnée DG foit égale à la partie AI tcr- 

• mince par la couchante correfpondante CI? Se 
pareillement rordonnée Lf égale à la partie AH 
termine^ par la touchante correfpondante BH> 
.c& ainfi des autres^ & ou'on tire la droite AC > 
Tefpace ADGf A fera double duiègment AB« 
CA, ' 17 j 

Théorème IL Une ^véxAc eft à un parallelogram* 
me de mefine ba& 8c de même hauteur comme 
ià5. ij^ 

Théorème IIJ. La fom me des quanti tez infinies en 
continuelle proportion Arithmétique en corn- 

. mençant depuis o»eft ésale à la moitié de la plus 
grande multipliée par k nombre qui exprime la 
multitude de toutes ces quantitcz , 181 

'Théorème IK Lafommc des quarrez infinis des 
quanticez en continuelle proportion Arithmeà« 

auci en commençant depuis o> eft égale au tiers 
u plus grand quarré multiplie par le nombre 
c^ui exprime U miUticudc de c^um^z ^ i i } 

i 
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Théorie V. Un Polygone régulier cft la moitié 
du rectangle fous fa circonférence & la perpendi- 
culaire , <j!ui tombe du centre fur le milieu de 
l'un des cotez, 189 
Théorème VL Un cercle eft la moitié' d*un rcûan- 
gle fous fa circonférence & fon rayon, 191 
Théorème yiL Le diamètre d*un cercle eft à fâ cir- 
conférence, environ comme 7. à zz, ou comme 
100 à 314» 19Z 
Thcoreme VI IL L*aire d*un cercle eft au quarré de 
fon diamètre, comme 78 5. à looo, 101 
Théorème IX, Une Ellipfe eft égale à un cercle , 
dont Je diamètre eft nrioycn proportionnel entre 
' ' les deux axes , • xo% 
Théorème Une Elliplc eft au reflangle ifbus fes 
deux axes , comme 785. à 1000 , io. < 
Théorème XL La iiirfacc d'un cylindre droit clt 
. égale au rectangle ious la iiautcur & la circonfe ^ 
: rcncc de là baie , s 
Théorème XIL La furface d'un cone droit eft la 
moitié d'un reftangle fous le côté du cone, & la 
circonférence de fa bafe , 107 
j'jjcoreme X 1 1 L L*aire d'un Trapèze , qui a deux 
cotez parallèles , eft la moitié d'un redangfc 
, Ibus la fomme des deux cotez parallèles, &la 
perpendiculaire tirée entre ces deux mefmes coû- 
tez > zoS 

Thcoreme XI V. La furface d*un cone droit tron- 
. que eft la moitié du redangle fous fon côté , & 
. la fomme des circonférences des deux bafes op- 
pofées & parallèles, 110 
Théorème XK Le quarré du diamètre d'une Sphe - 
rc eft à la furface de la même Sphère , comnie 
. xoo. a3f43 zii 
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CHAPITRE IL 1 
1 Problèmes, 

^ohleme J, Mcturer an Triani^Iç , ir{ 

Frobleme IL Mcfurcr un Parallélogramme, 117 
Problème II L Mcfurcr un Trapèze > tzi 
roblemelK Mdurer un Polygone » xxl 
roblcmeV. Mcfurer un Cercle , 117 
troblcme VL Mciurcr un Scfleur de cercle > 11^ 
Vrohlcme VI /. Mefurcr un Segment de cercle^ 151. 
Problème FI IL Mefurer une £1 lipiè > 134 
Problème IX. Melurer une Parabole , 1.35 
Problème X. Mefurer la lurfacc d'une Sphere> 13^ 
Problème XL Melurer la lurface d'un Segment 
de Sphère, 257 
Problème X IL Mefurer une Couronne , 141 
Problème XI IL Mcfurcr la furfacc d'un qrlindrc 

droit, . _ _ ^4? 

Problème XI VI Mcfurcr la fùrface d'un conc 
droit , 144 

Problème X V* Mefurer la furface d'un cone tron- 
qué , ^45 

De la Stéréométrie. 

CHAPITRE L 
Théorèmes, 

TI)eoremeL T TNe Sphère cft le tiers d'unPri^ 
^ me , dont la bafe cft égale à la 
furface de la Sphère , & la hauteur au rayon de la 
mcfme Sphère,. 151 

Théorème IL Une Sphère eft au cubcdefondia^ 
mctrc, comme 157. à }oo, ^jx 
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^coremelIU Un Sphéroïde cft à une Sphcre» 
dont le diamètre cit égal à l'axe de circonvolu ^ 
tion > comme le quarrc' de l'autre axe au cjuarrci 
du même axe de circonvolution , • 1 54]- 

Theorcme IK Un Sphéroïde elt au Solide fous Taxe 
de circonvolution & le quarrd de l'autre axe > 
comme 157. a ^00) 257 

Théorème K Un IParaboIoïde ctt la moitié d'im^ 
cylindre de mcfmc bafe & de mefhic hauteur» 

M? ^ 

CHAPITRE IL 

Prqbt.emes, 

TrohlcmeL Mefurer un Prisme % ±6t 

Problème IL McCmcr une Pyramide, i^j 

Problème II L Melurer une Pyramide tronquée» 

leme /K Mcilircr une Sphcrc> 174 

Problème V. Mefîircr un Sedleur de Sphère, 17^ 
Problème VL Mefurcr un Segment de Sphère, 17? 
Problème VIL Melurer un Sphéroïde , x82r 
Problème V LU, Mclurer un ParabQioïde> i82> 

Problème IX, Mefurcr un Tonneau > 184 

Problème X* Mcfurer un Rempart y aSS 

II 

Fin de la Table. 
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